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CHUONG 1. UNG DUNG PAO HAM PE KHAO SAT HAM SO

TINH PON PIEU VA CUC TRI
CUA HAM SO

Thoi gian thuc hién: 6 tiét

I. MUC TIEU

1. Vé kién thirc

— Nhan biét duoc tinh déng bién, nghich bién ciia mdt ham sb trén mot khoang
duva vao dau cua dao ham cap mot cua no.

— Thé hién duoc tinh dong bién, nghich bién ctia ham s trong bang bién thién.

- Nhém,bié’t duoc tinh don diéu, diém cuc tri, gia tri cuc tri cua h’ém ) thong
qua bang bién thién hoac thong qua hinh anh hinh hoc ctia d6 thi ham so.

2.Vé nang luc

2.1. Nang luc chung:

— Tu chu, ty hoc: hoc sinh (HS) chuan bi bai & nha, tra 161 duoc nhirng cau hoi
¢ cac hoat dong Kham pha (HDKP).

— Giao tiép, hop tac: HS thuc hién cac hoat dong nhom.
2.2. Nang lwc Todn hoc:

— Tu duy va 1ap luan toan hoc: Mo ta dugc so dd téng quat dé khao sat ham s
(tim tap xac dinh, xét chiéu bién thién, tim cuc tri, 1ap bang bién thién).

— Nang luc mo6 hinh hoa todn hoc: Str dung cac tinh chit ciia ham s6 da hoc dé
gidi mdt so bai todn thuc té (Vat li, Sinh hoc, Pia li, ...).

3. Vé pham chit
— Trung thyc: HS thira nhan va hoc tap cac két qua dung cua cc ban thong qua
cac hoat dong gidi cac bai tap luyén tap, thuc hanh, van dung.

— Trach nhiém: Chu dong, tich cuc trong thyc hién cac nhi¢m vu hoc tap ca nhan va
nhom.

— Cham chi: Ty nghién ctru va giai mot s6 bai tap trude ¢ nha.



IL. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU

1. Poi véi gido vién: sach gido khoa (SGK), sach gido vién (SGV), ké hoach
bai day, ti vi, bai trinh chiéu, phiéu hoc tap, bang nhom.

2. P6i v6i hoc sinh: SGK, may tinh cam tay, d6 dung hoc tap.
III. TIEN TRINH DAY HQC
A. KHOI PONG

Hoat dong: Khéi dong

a) Muc tiéu: HS nh¢ lai khai niém ham sé ddng bién, ham sb nghich bién (da
hoc o
16p 10) thong qua hoat dong Khot dong (HPDKD).

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat do thi va tra 10i cau hoi & HDKPD.
¢) San pham: HS quan sat d6 thi va tra 1oi cau hoi & HPKD.

— Khinh khi cdu ting d6 cao trong khoang thdi gian tir 0 dén 3 phit va tir 6 dén
8 phut, gidm dg cao trong khoang thoi gian tir 3 dén 6 phut.

— Vao thoi diém 3 phut sau khi xuét phat, khinh khi cdu & vi tri cao nhit so véi
cac thoi diém xung quanh (vi du trong khoang tir 2 dén 4 phut).

— Vao thoi diém 6 phut sau khi xuat phat, khinh khi cau ¢ vi trf thap nhat so véi
cac thoi di€ém xung quanh (vi du trong khoang tir 5 dén 7 phut).

d) To chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tap: GV yéu cau HS quan sat d6 thi va tra 10
cau héi & HDKD.

% HS thwc hign nhigm vu hoc tip: HS quan sat d6 thi va tra 16i duoc cau hoi ¢
HDKD.

% B&o c4o két qud hoat déng va thao lugn: GV goi hai HS tra 161 hai cau hoi
6 HDKD, cac HS con lai lang nghe va dua ra nhéan xét.

~ < Két lugn nhdn dinh: Thong qua HDKD, HS nh lai khai niém ham s6 dong
bién, ham s6 nghich bién. Dya trén cau tra loi cia HS, GV dan dat vao bai hoc.

B. KHAM PHA - THUC HANH - VAN DUNG
1. Tinh don diéu ciia ham s6
1.1. Nhdc lgi vé tinh dong bién, nghich bién ciia ham sé
a) Muc tiéu: Nhic lai tinh dong bién, nghich bién ctia ham sb.

b) Noi dung: GV nhéc lai tinh don diéu ctia ham s6 va yéu cau HS lam hoat
dong Thuc hanh (HDTH) 1.

~¢) San pham: Ham s6 ddng bién trén cac khoang (-3; —2) va (~1; 0), nghich
bién trén cac khoang (-2; —1) va (0; 1).
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d) T6 chirc thire hién:
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:
— GV yéu cau HS nhic lai tinh dong bién, nghich bién ctia ham sb.

— GV trinh bay Vi du 1 va huéng dan cach tim cac khoang don diéu ctia ham sb
dua trén do thi.

— GV yéu cau HS thuc hién HPTH 1 dua trén huéng dan ¢ Vi du 1.

¢ HS thwc hién nhiém vu hoc tip:

— HS nhic lai tinh déng bién, nghich bién ctia ham so.

— HS quan sat GV trinh bay Vi du I va lang nghe hudng dan cach tim céc
khoang don diéu cua ham so6 dua trén do thi.

— HS thyc hién c4 nhan HPTH 1 dya trén huéng dan ¢ Vidu 1.

% Bdo cdo két qud hoat dong va théo Iugn: GV goi mot HS trinh bay két qua
HDTH 1. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két lugn nhdn dinh:

— HS nhé lai khai niém ham s6 dong bién, ham s6 nghich bién.
— HS nim duogc cach tim khoang don diéu ctia ham sd.

1.2. Tinh don diéu ciia ham sé

Hoat dong 1.2.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS rut ra kién thirc vé moi lién h¢ gitra dau cua dao ham va tinh
dong bién, nghich bién cia ham so.

b) Ndi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 4 trong SGK va thuc hién HDKP

¢) San pham:

a) Ham s6 dong bién trén khoang (0; +o0), nghich bién trén khoang (—o; 0).
b)f'(x)=2x.Tacd: f'(x)>0=2x>0=x>0; /() <0< 2x <0< x<0.
Vay f'(x) > 0 khi x € (0; +0), f'(x) < 0 khi x € (—o0; 0).

¢) Ham s6 y = fix) dong bién trén khoang ma f'(x) duong, nghich bién trén
khoang ma f"(x) am.

d) Té chitc thuc hién:
< GV chuyén giao nhigm vu hoc tdp:

— GV yéu cau HS quan sat Hinh 4 trong SGK va hoat dong ca nhan thuc hién
HPKP 1.

— GV yéu cau HS doc phan Kién thirc trong tim (KTTT).



— GV trinh bay Vi du 2, GV yéu cau HS vira quan sat GV trinh bay vua theo
doi phan Cha y dé nam cac budc xét tinh don di¢u cua ham sé dua vao dao ham.
— GV ¢6 thé yéu cau ba HS 1én bang thuc hién Vi du 3 hodac GV trinh bay cau a

va

yéu cau HS trinh bay cac cau con lai. Tir 6 GV rat ra Chu y cho HS vé cac trudong
hop

F(x)=0.

% HS thac hign nhigm vu hec tap:

— HS quan sat Hinh 4 trong SGK va hoat dong c4 nhan thyc hién HDKP 1.

— HS doc phan KTTT.

— HS vira quan sat GV trinh bay Vi du 2 vura theo doi phan Chu y dé nim céc
budc xét tinh don diéu cia ham s6 dua vao dao ham.

— HS 1én bang trinh bay theo yéu cau ciia GV. Sau d6 doc phan Chua y vé céc
truong hop f'(x) = 0.

< Bao cao két qua hoat dpng va théo lugn: HS hoat dong ca nhan, thuc hién
theo yéu cau cua GV.

% Két lugn nhan dinh: Thong qua cic hoat dong trén HS s& nim duoc tinh
dong bién, nghich bién ctia ham s6 dua trén dau cua dao ham, cac budc st dung dao
ham dé xét tinh don di€u cia ham s0, cac truong hop don di¢u khi dao ham bang 0.

Hoat dong 1.2.2: Thuc hanh
a) Muc tiéu: HS cing c6 ki ning xac dinh tinh don diéu ctia ham sb bang dao
ham.

b) Néi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDTH 2 va HDTH 3.
¢) San phim:

Hoat dong Thuc hanh 2

a) Tap xac dinh D =R.

Ta c6 f'(x) = 3x"— 12x +9; /'(x) = 0 < x = 1 hodc x = 3.

Bang bién thién:

X —00 1 3 +00
() T 0 - 0 +
4 +00
1 / \ /
—00 0

Vay ham sb f(x) dong bién trén cac khoang (—o0; 1) va (3; +o0), nghich bién trén
khoang (1; 3).
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b) Tap xac dinh D = R\{0}.

Ta co g'(x):—iz<O,VXE D.
X

Béng bién thién:
X —a0 0 +o0

g'(x) - || -

& \ T
—o0 0

Vay ham sé g(x) == nghlch bién trén cac khoang (—oo; 0) va (0; +oo).

Hoat dong Thuwc hanh 3

Tap xac dinh D =R.

Tacod f'(x)=3-cosx. Vi -1<cosx<1nén 3—cosx>0,VxeR.
Suyra f'(x)>0,VxeR.

Viay ham s f(x) =3x—sinx dong bién trén R.

d) Té chitc thuc hién:
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS lam HDTH 2 va HDTH

< HS thye hién nhiém vy hoc tdgp: HS thyc hién HDTH 2 va HDTH 3 va
trinh bay két qua.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va théo Iudn: GV goi ba HS 1én bang trinh bay
HDTH 2 va HDTH 3. Céac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két lugn nhéan dinh: HS hoan thanh tét nhiém vu dugc giao, van dung dugc
cac bude trong phan Chi y dé xét tinh don diéu ctia ham sd.

Hoat dong 1.2.3: Van dung
a)leolc tiéu: HS van dung ki ndng xac dinh tinh don di¢u cua ham $b br:?mg dao
ham dé quay lai giai quyét bai toan dat ra trong phan HDKD.

b) Noi dung: GV yéu cau HS hoat dong nhém dé thyc hién hoat dong Van
dung (HBVD) 1.

¢) San phim:
Ta c6 h'(t) =18t* —162t +324; h'(t) =0 < 18t* -162t +324=0<> ¢ = 3 hodc t = 6.



Bang bién thién:

t 0 3 6 8
20 + 0 - 0 +
405 480
h(?) / \ /
0 324

Dua vao bang bién thién ta thiy khinh khi cdu ting dan do cao trong khoang
thoi gian 3 phut dau va tu phat thir 6 dén phut thir 8, khinh khi cau giam dan do cao
trong khoang thoi gian tur phut thir 3 dén phut thur 6.

Do cao cuia khinh khi cau tai thoi diém phat thir 3 1 16n nhét trong khoang thoi
gian
6 phut dau, do cao cua khinh k,hi cau tai thoi diém phut thr 6 1a nhé nhat trong
khoang thoi gian tir phtt thtr 3 dén phat thr 8.

d) T6 chirc thye hién:

°3j GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV chia 16p thanh cac nhém doi, GV
yéu cau cac nhém HS thyc hién HBDVD 1.

% HS thwce hi¢n nhiém vu hoc tgp: Cac nhém HS thyc hién HDVD 1.

*» Bdo cdo két qud hoat dpng va thdo ludn: Pai dién cac nhom 1én bang trinh
bay két qua. Cac nhom con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két ludn nhdn dinh: HS hoan thanh tot nhiém vu duoc giao, van dung duoc
cac budc trong phan Chu y dé xét tinh don di€u ciia ham so.

2. Cye tri ciia ham s6
2.1. Khdi niém cwec tri ciia ham sé
Hoat dong 2.1.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS nam duogc khai niém cuc tri cia ham so, diém cuc tri cia do

thi
ham so.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 5 trong SGK va thuc hién HDKP
2.

¢) San pham:

a) Khoang (—1; 1) chira diém x = 0 ma trén d6 f (x) < f (0) véi moi x#0.

b) Khoang (1; 3) chita diém x =2 ma trén d6 f(x)> f(2) v6i moi x#2.

¢) Khong ton tai khoang (a; b) chira diém x = 1 ma trén d6 f(x) > f (1) véi moi
X#1hoac f(x)< f(@) véimoi x=1.

Luu y: Trong cau a va b, co6 nhiéu khoang dap trng yéu cau.



d) Té chic thuc hién:
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS quan sat Hinh 5 trong SGK va hoat dong ca nhan thyuc hién
HDKP 2.

— GV yéu cau HS doc phan KTTT va phan Cha y.

— GV trinh bay Vi du 4 va huéng dan HS cach tim cuc tri ciia ham s6 dua vao
do thi ham so.

¢ HS thwc hién nhiém vu hoc tip:
— HS quan sat Hinh 5 trong SGK va hoat dong ca nhan thuc hién HDKP 2.
— HS doc phan KTTT va phan Chu y.

— HS theo doi GV trinh bay Vi du 4 va lang nghe GV huéng din cach tim cuc
tri cia ham s dua vao do thi ham so.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va théo lugn: GV goi ba HS 1én bang trinh bay
két qua ba cau & HDKP 2. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

X Ké:t luin nhén dinh: Thong qua HDKP 2, HS da rat ra khai niém diém cuc
dai, cuc tiéu cua ham so.

Hoat dong 2.1.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: HS xéc dinh dugc cuc tri cia ham $6 béng dd thi.

b) Néi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDTH 4.

¢) San pham:

Ham sb y = f(x) co:

e x=3 la diém cyc tiéu vi f(x)> f(3) voi moi xe(2; )\ {3}, Y, = F(3)=2.

e x=5 la diém cuc dai vi f(x)< f(5) v&imoi x e (4; 6)\{5}, Yo = f(5) =5.

e x=7 la diém cyc tiéu vi f(x)> f(7) v6i moi x e (6; 8)\{7}, Yo = f(7) =1.

d) Té chirc thwe hién:

% GV chuyén giao nhi¢m vu hoc tdp: GV yéu cau HS hoat dong ca nhan thuc
hién HDTH 4.

% HS thwe hién nhiém vu hoc tip: HS thuc hién HDTH 4 va trinh bay két
qua.

% Bdo cdo két qua hoat dong va thdo lugn: GV goi mot HS 1én bang trinh bay
HDTH 4. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Kot lugn nhdn dinh: HS hoan thanh tdt nhiém vu duoc giao, xac dinh duoc
cuc dai, cuc ti€u cua ham s6 bang do thi.



2.2. Tim cwee tri ciia ham sé

Hoat dong 2.2.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS rttra mdi lién hé gifta cyc tri va sy d6i ddu cua dao ham.

b) Néi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 9 trong SGK va thuc hién HDKP

¢) San phim:

a) Ta thiy

e x=0 1a diém cuc tiéu vi y > y(0) v6i moi x e (-1 1)\{0}.
e x=1 13 diém cuc dai vi y< y(1) voi moi x e (0; 2)\{1}.
b) Tai x=1, ham ) khong ton tai dao ham.

¢) Ta c6 bang bién thién sau:

X —0 3 6 +o0
Y - 0 + | -
+00 1
0 —00

T d6 suy ra
* Khi x di qua diém cyec tiéu thi ddu cua y' doi tir m sang duong.

e Khi x di qua diém cuc dai thi ddu cta y' ddi tir dwong sang am.

d) To chirc thue hién:
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS quan sat Hinh 9 trong SGK va hoat dong ca nhan thyc hién

HDKP 3.

— GV yéu cau HS doc phan KTTT.
— GV trinh bay Vi du 5, GV yéu cau HS vira quan sat GV trinh bay vira theo

ddi phan Nhan xét dé nam céc budce tim cuc tri cua ham so y = f(x).

— GV ¢6 thé yéu cau mot HS 1én bang thyuc hién Vi du 6. Tir d6 GV rat ra cha y

cho HS vé cac truong hop f'(x) khong doi du.

s HS thuc hién nhiém vu hoc tdp:
— HS quan sat Hinh 9 trong SGK va hoat dong c4 nhan thyc hién HDKP 3.
— HS doc phan KTTT.



— HS vira quan sat GV trinh bay Vi du 5 vira theo ddi phan Nhén xét dé nim
cac budc tim cuc tri cua ham s6 y = f(x).

- HS 1én bang thuc hién Vi du 6ﬁ thep yéu cau cua GV. Sau do, HS doc phén
Chu y vé cac truong hop f(x) khong doi dau.

% Bdo cdo két qud hoat dong va théo Iudgn: HS hoat dong ca nhan, thuc hién
theo yéu cau cua GV.

X Ké'{ lud@n nhdn dinh: Thong qua HDKP 3, HS da rat ra moi lién hé gitra cuc
tri va sy doi dau cua dao ham.

Hoat dong 2.2.2: Thwe hanh

a) Muc tiéu: HS xéc dinh dugc cuc tri cia ham $6 béng bang bién thién.

b) Noi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDTH 5.

¢) San pham:

Tap xac dinh D =R\{-1}.

Taco g'(X) =%; 9'(X) =0 x* +2x-3=0<>x = 1 hodc x = -3.
Bang bién thién:
x —00 -3 -1 1 +00
g'(x) - 0 + — 0 +
-5 +00 +00
2(x) / \ \ /
—00 —00 3

Vay ham sb dat cuc dai tai x=-3, Yo = 9(-3)=-5; ham sb dat cuc tiéu tai x =
1, Yer = g(l) =3.

d) To chirc the hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tgp: GV yéu cau HS thuc hién HDTH 5.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tip: HS thuc hién HDTH 5 va trinh bay két
qua.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va thio Iudn: GV goi mot HS 18n bang trinh bay
HDTH 5. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két lugn nhan dinh: HS hoan thanh tdt nhiém vu duogc giao, xac dinh duoc
cuc dai, cuc ti€u ciia ham s6 bang bang bién thién.

Hoat dong 2.2.3: Van dung



a) Muc tiéu: HS van dung dao ham dé tim cuc tri ham sb va giai quyét van dé
thuc te.

b) Noi dung: GV yéu cau HS thao luan nhom dé thuc hién HDVD 2.

¢) San phim:

Ta 6 h'(x)=— 4401000 X2 +17%0 x—%; R(x) = 0 < x = 450 hodic x = 1800,
Bang bién thién:
x 0 450 1800 2000
) - 0 T 0 -
15315
840 =
) \
7365 43720
16 33

Toa d6 dinh I3 toa d¢ didm cwc dai trén db thi ham sé, nghfa 1a (1800,%) .

d) To chirc thye hién:

°3f GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV chia 16p thanh cac nhém doi, GV
yéu cau cac nhém HS thuc hién HBDVD 2.

% HS thwce hi¢n nhiém vu hoc tgp: Cac nhom HS thyc hién HDVD 2.

» Bdo cdo két qud hoat dpng va thdo ludn: Dai dién cac nhom 1én bang trinh
bay két qua. Cac nhom con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két lugn nhdn dinh: HS hoan thanh tdt nhiém vu duge giao, tim duoc cuc
tri cia ham s6 bang bang bién thién va tra 161 dugc bai toan thyec te.

C. NHIEM VU
— Xem lai céc kién thtrc, dinh nghia, dinh li, ... trong bai hoc.
— Hoan thanh bai tap 1, 2, 3,4, 5, 6, 7.
— Chuan bi bai méi “Gia trj 16n nhét, gia tri nhé nhét cia ham s6”.
IV. KE HOACH PANH GIA
(GV tw can doi tirng hoat déng dé dwa ra phirong dn danh gid cho phit hop)

V. HO SO DAY HOQC (Dinh kém cdc phiéu hoc tdp/bang kiém quan sdt)
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TRUNG TAM GDNN — GDTX Gi#o vién: D5 Nguyén Lic
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TO GIAO DUC THUONG XUYEN  Ngay day: 09-09-2025/Tudn CM: 01
NGAY SOAN: 04/09/2025

IA TRI LON NHAT, GIA TRI NHO NHAT
CUA HAM SO

Thoi gian thyc hién: 3 tiet
I. MUC TIEU
1. Vé Kkién thirc

— Nhan biét duoc gid trj 16n nhat (GTLN), gia tri nhé nhat (GTNN) ctia ham s6
trén mat tdp xac dinh cho trude.

— Xac dinh dugc GTLN, GTNN cua ham sé bang dao ham trong nhimng truong
hop don gian.

— So sanh cac sb liéu trén do thi ham s6 tim ra GTLN, GTNN ctia ham sé khi
cho db thij ciia ham s6 do.

— Lap duogc ké hoach dé giai quyét bai toan thuc té c6 lién quan dén GTLN,
GTNN cua ham so.

2. V& niing lwe
2.1. Nang luc chung:

— Tu cha va tu hoc: HS tu chuin bi bai ¢ nha, tra 161 duge nhirng cau hoi ¢
HDKP.

— Giao tiép va hop tac: HS hoat dong nhom thong qua viéc tim GTLN, GTNN
cua ham so trén doan, khoang va trén tap xac dinh cua ham so.

2.2. Nang lyc Todn hoc:

— (G1d1 quyét van dé toan hoc: Gidi bai toan thuc té vé sy tiéu hao oxygen trong
nudc khi x4 rdc vao ho nudec.

— Tu duy va 1ap luan toan hoc: Str dung dao ham va bang bién thién dé thuc
hién HDTH 1 tim GTLN, GTNN cuta ham s6 trén doan, trén khoang, trén tap xac
dinh.

3. Vé pham chat

Cham chi: C6 chuan bi bai trudc & nha, chuan bi cac cong thuce tinh dao ham c6
lién quan, cong thurc tim tap xac dinh ham s6; tham gia t6t hoat dong nhém.

IL. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU
1. Péi véi gido vién: ké hoach day hoc, SGK, SGV, ti vi, bai trinh chiéu.

2. P6i v6i hoc sinh: SGK, may tinh cam tay, d6 dung hoc tap.
12



II1. TIEN TRINH DAY HQC
A. KHOI PONG

Hoat dgng: Khéi dong

a) Muc tiéu: Goi mé két ndi nguoi hoc vao bai GTLN, GTNN ciia ham s6
thong qua bai toan thyc té vé su ti€u hao oxygen trong nudc khi xa rdc vao ho nudc.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat hinh va doc yéu cau & HPKPD va tra 10
cau hoi: Lam thé nao dé biét dugc thoi diém nong d§ oxygen cao nhat va thap nhat?

¢) San phidm: Dua vao d6 thi ham sé ta thiy néng do oxygen hoa tan trong
nudce cao nhat khi ¢ = 0, thap nhat vao thoi diém khoang 20 phut sau khi rac thai bi
xa vao ho.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: M6i HS quan sat hinh va doc yéu cau ¢
HDKD.

s HS thwce hi¢n nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi tim cau tra 101.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va thdo ludgn: HS xung phong phat biéu quan
diém
ca nhan.

& Két lugn nhan dinh: HS 1am tot cic yéu cau cia GV (chua két luan tinh
dang sai).
B. KHAM PHA - THU'C HANH - VAN DUNG

1. Dinh nghia

Hoat dong 1.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS d6i chiéu cac s6 liéu tim ra GTLN, GTNN cua ham sé thong qua
do thi Hinh 1 trong SGK.

b) Ndi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh I trong SGK va thuc hién HDKP

¢) San phim:
a) 1) Sai, vi c6 thoi diém trong ngay nhiét do cao hon 28 °C.
ii) Sai, vi khong c6 thoi diém trong ngay nhiét d6 14 40 °C.
iii) Pung, vi nhiét d6 trong ngay déu nho hon hodc bang 34 °C.
b) Thoi diém nhiét d6 cao nhét trong ngay 13 16 gio.
¢) Nhiét do thap nhat trong ngay 1a 20 °C.
d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:
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— GV yéu cau HS quan sat Hinh 1 trong SGK va hoat dong ca nhan thyc hién
HDKP 1.

— GV yéu cau HS doc phan KTTT va phan Chu .

— GV trinh bay Vi du 1 va hudng dan HS cach tim GTLN, GTNN cua ham sé.
Tt d6 dua ra phan Nhan xét va phan Chu y.

— GV trinh bay Vi du 2 va huéng din HS cach tim GTLN, GTNN ctia ham sb
bang bang bién thién.

«» HS thwc hién nhiém vu hoc tap:

— HS quan sat Hinh I trong SGK va hoat dong ca nhan thuc hién HDKP 1.

— HS doc phan KTTT va phan Cha y.

— HS theo d6i GV trinh bay Vi du 1 va ling nghe huong dan cach tim GTLN,
GTNN cta ham s6. Sau do, HS doc phan Nhan xét va phan Cha y.

— HS theo déi GV trinh bay Vi du 2 va ling nghe hudéng dan cach tim GTLN,
GTNN ctia ham s6 bang bang bién thién.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va thdo ludn: GV goi ba HS 1én bang trinh bay
HDBKP 1. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két lugn nhéan dinh: Thong qua hinh anh minh hoa, HS da hinh dung dugc
dinh nghia GTLN, GTNN cua ham s0.

Hoat dong 1.2: Thwc hanh

a) Muc tiéu: Budc dau hinh thanh phuong phap tim GTLN, GTNN cua ham sO
trén mot doan, mdt khoang va trén tap xac dinh cia ham s6 bang cach st dung dao
ham va bang bién thién.

b) Noi dung: GV yéu cau HS chi ra mién can tim GTLN, GTNN ctia ham s6 &
caua, b, c.

Duya vao Vi duy 2, HS hoat dong ca nhan thyc hién HDTH 1.

¢) San pham:

a) Ta c6 f'(x) = 6x*— 18x + 12; f'(x) =0 < x = | hodc x = 2.

Bang bién thién ctia ham sé f(x) trén [0; 3].

X 0 1 2 3

f'(x) + 0 — 0 +

6 10
1 5

Suy ramax £ (x)=(3) = 10;min f ()=/(0) = 1.

b)Tacog'(x)=1- iz ; 8'(x)=0< x=1hoac x =—1 (loai).
X
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Bang bién thién cta ham sb g(x) trén (0; 5).
X 0 1 5

g'(x) I - 0 +
400 26

5 5
2

Suy ra Eglsr)l f(x)=g(1) =2 va ham sb khong c6 GTLN trén (0; 5).

¢) Tép xac dinh D = —/2;+2 |.
2-2x°

B(x) =
(x) "

Béng bién thién ctia ham s A(x) trén [—\/E N2 J :

x 2 -1 1 J2
h'(x) — 0 + 0 —
1

h O \ 1/ \o

Suy ra[_r%%]h(xk h(l)= 1;[7%i;51§]h(x)= h(-1)=-1.

; W(x)=0< x=—1hoacx=1.

d) To chirc thue hién:

& GV chuyén giao nhiém vu hoc tiap: GV chia 16p thanh ba nhom. Nhom 1
lam cau a. Nhom 2 lam cau b. Nhém 3 1am cau c. Cac nhém ti€n hanh thao luan,
trinh bay 10i gidi vao bang phu. Riéng nhém 3 tra loi thém cau héi “,/f (x) xac dinh
khi nd0?” dé tim tap xac dinh ctia ham sd A(x).

% HS thwe hién nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhit y kién viét
101 giai vao bang phu.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va théo ludn: Cic nhom dan bang phu 1én bang,
dai di€n tirng nhom trinh bay. Cac HS cht y theo déi dat ra nhiing cau hoi dé€ lam sang
to van de.

% Két lugn nhgn dinh: Cac nhom nd lyc 1am bai va hoan thanh tot nhiém vu
dugc giao, gidi quyét dugc ba bai toan quan trong khi tinh GTLN, GTNN ctia ham
sO.

Hoat dong 1.3: Van dung

a) Muc tiéu: Phat trién nang luc giai quyét van dé toan hoc cho HS thong qua
vi€c gidi bai toan thuc té vé su ti€éu hao oxygen trong nudc khi xa rac vao hé nudc.
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b) Néi dung: HS tim duoc thoi diém ndng d6 oxygen trong nudc cao nhit va
thap nhat bang cach st dung dao ham va bang bién thién.

¢) San phim:

Xét ham s8 (1) =5 — 9t12—5t1 xéc dinh trén [0; +0).
+

2 J—
Tacoy' = 135t—125;y' =0&t= l(r1h$1r1) hodc t = —l(loai).
(9t2 +1) 3 3
Bang bién thién ctia ham s y(x) trén (0; +oo).
X 0 % +00
') - 0 +
Jf(x) 5 5
2
Dua vao bang bién thién ta c6: ndng do oxygen hoa tan cao nhat 1a 5 khit=0
va thép nhét Ia g khi £ = %

d) To chirc thue hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: Mdi HS quan sat hinh va doc lai HDKD.

GV goi mot HS nhéc lai cong thirc dao ham [Ej .
v

«» HS thuc hién nhi¢m vu hoc tdp: HS ap dung cong thic tinh dao ham, tim
nghiém dao ham va lap bang bién thién trén (0; +o0).

% Bdo cdo két qud hoat dpng va thdo lugn: GV goi mot HS 1én bang trinh bay
bai gidi ciia minh. Cac HS khac lam bai vao tap, theo doi va nhan xét.

030’ Két lugn nhdn dinh: HS van dung phuong phap tinh GTLN, GTNN cua
ham s6 dé gidi quyet mdt bai toan thuc te.

2. Tim gia tri 16n nhét, gia tri nhé nhit cia ham sé trén mot doan

Hoat dong 2.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS biét duoc cac bude tim GTLN, GTNN cta ham s trén mot
doan.

b) Néi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 3 trong SGK va tra 16i cau hoi &
HDKP 2.

¢) San phim:
a) Ham sd g(x) dat gia tri 16n nhat tai diém cuc dai x = 2.
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Ham sb A(x) dat gi tri 1on nhét tai diém cuc dai x = 0.

b) Ham s6 f(x) dat gié tri 10n nhét tai ddu mut x = 3 cua doan [—1; 3].

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS quan sat ki @b thi ham sb 3a, 3b, 3¢ trén doan [—1; 3] va tra
101 cac cau hoi “do6 thi ham s6 nao cé diém cuc dai?”, “gia tri cuc dai cd phai la
GTLN cua ham s6 do trén doan [—1; 3] hay khong?”, “ham s0 con lai dat GTLN tai
diém nao?”.

— GV goi mot HS doc cac bude tim GTLN, GTNN cua ham sb trén mot doan.
Tim hiéu Vi du 3, 4, ap dung c6 hi€u qua cac budc tim GTLN, GTNN cta ham s6
trén mot doan.

% HS thiee hign nhiém vu hoc tip: HS quan sat @6 thi, tra 101 timg cAu hoi caa
GV.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va thio lugn: HS trinh bay quan diém c4 nhan,
gidi thich tirng cau tra 101.

& Két lugn nhan dinh: HS giai q}lyét t6t cac van dé, qua d6 hinh dung dugc
cac budc tim GTLN, GTNN cua ham so trén mot doan.

Hoat dong 2.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: Phat trién ki ndng tim GTLN, GTNN cta ham sb trén mot doan cho
trude.

b) Néi dung: GV yéu cau HS thue hién HDTH 2 va HDTH 3.

¢) San pham:

Hoat dong Thuwe hanh 2

Ham sb d3 cho lién tuc trén doan [1; 4]. Vi ham sb g(x) xac dinh khi x #0; 0 ¢
[1; 4].

g =1-3-0Suyrax’=8 = x=2.

X

o) =5;9(2) = 3; g(4) = =
(

mé}]xg(X)Zg(l) = 5;ming x)=g(2)=3.

L

Hoat dong Thue hanh 3:
Goi x 13 mot canh goc vudng cta tam giac vudng cd canh huyén bang 5 cm (0 < x

< 5), suy ra canh goc vudng con lai 1a v/25-x*
Dién tich tam giac vuong 1a S(x) = % X125 - X% .
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2
Sy = X5 52 g0 hose x = Y2 (ahan),
225 - x? 2 2
X 0 ﬂ 5
2
S0 - 0 T
25
o) P T \
0

d) T6 chirc thye hién:
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS lam HDTH 2 va HDTH

3.
< HS thwe hi¢n nhiém vy hoc tgp: HS thuc hién HDTH 2 va HDTH 3 va
trinh bay két qua.

18

% Bdo cdo két qui hoat dpng va thio ludn: GV goi ba HS 1én bang trinh bay
HDTH 2 va HDTH 3. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két lugn nhdn dinh: HS c6 ki nang tim GTLN, GTNN cua ham so trén mot
doan cho trudc.

C.NHIEM VU

— Xem lai cach tim GTLN, GTNN ctia ham sd trén doan, trén khoang, trén tap
xac dinh khi cho cong thirc ciia ham s6 do.

- Xem lai cé}ch tim GTLN, GTNN cta ham sb trén doan, trén khoang khi cho
do thi cua ham so do.

— Hoan thanh baitap 1, 2, 3,4, 5,6, 7.

— Chuan bi bai méi “Dwdng ti€ém can cia do thi ham so”.

TO TRUONG CM GIAO VIEN
) {(‘_"/”’7
qlf— 4
ilcten ol M
Nguyén Quynh Hoa P4 Nguyén Lic



TRUNG TAM GDNN — GDTX Gi#o vién: D3 Nguyén Lic
) ~ KHUVUCH4 i Moén: Toan 12
TO GIAO DUC THUONG XUYEN  Ngay day: 14-10-2025/Tun CM: 05,06
NGAY SOAN: 06/10/2025

PUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO
Thoi gian thuc hién: 3 tiet

I. MUC TIEU

1. V& kién thirc

Nhén biét dugc dudng tiém cén ding (TCD), duong tiém cén ngang (TCN),
duong tiém can xién (TCX) ctiia d6 thi ham so trén tap xac dinh cua no.

2. Vé niing luc

2.1. Nang luc chung

— Tu chil va tu hoc: HS tu chuan bi bai & nha, tra 101 duoc nhitng cau hoi ¢
HDKP.

— Giao tiép va hop tac: HS hoat dong nhom thong qua viée tim TCD, TCX,
TCN cua d6 thi ham s trén tap xac dinh ctia ham sb.

2.2. Nang luc Todn hoc

— Giai quyét van d¢ toan hoc: Nhan xet duoc khdi luong cua hat thay doi nhu
thé nao khi hat di chuyen v6i toc do cang gan toc do anh sang trong thuyét tuong
d6i hep. Nhan xét duoc nong do oxygen trong hd nudc khi thoi gian t tré nén rat
16n.

— Tu duy va 1ap luén toan hoc: S dung gioi han 6 v6 cung, gi6i han mot phia
va d thi dé tim TCD, TCN, TCX cuia d0 thi ham s trén tap xac dinh.

3. Vé pham chat
— Cham chi: C6 chuan bi bai truéc ¢ nha, tham gia tdt hoat dong nhém.

— Trung thuc: HS thira nhan va hoc tip cic két qua dung cua cac ban thong qua
cac hoat dong giai céac bai tap luyé¢n tap, thuc hanh, van dung.

II. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU
1. Poi véi gido vién: ké hoach day hoc, SGK, SGV, ti vi, bai trinh chiéu.
2. P6i v6i hoc sinh: SGK, may tinh cim tay, dd dung hoc tap.

III. TIEN TRINH DAY HQC

A. KHOI PONG
Hoat dong: Khéi dong
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a) Muc tiéu: Goi mé két ndi HS vao bai TCD, TCN, TCX ctia d6 thi ham s6
thong qua bai toan thuc t€ ve sy thay doi khoi lugng cia hat khi hat di chuyén véi
toc do cang gan toc d§ anh sang theo thuyét tuong doi hep.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat hinh va tra 10i cau hoi & HDKPD.

¢) San pham: Hat di chuyén véi toc do v cang gan téc do anh sang c thi khdi
luong m cua hat tlen dén vo cuc. Diéu nay the hién & viéc khi v tién gin vé ¢ thi dd
thi ham s6 cang gan nhu thang dimg va tién sat dén dudng thang v = ¢. Dya vao
ham s6 m(v) ta ciing thay limm(v) =+

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS quan sat hinh va tra 10i
cau hoi 6§ HDKD.

s HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi tim cau tra 10i.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va théio ludn: HS xung phong phat biéu quan diém
ca nhan.

% Két lugn nhan dinh: HS lam tdt cic yéu cau cua GV (chua két luan tinh
ding sai).
B. KHAM PHA - THU'C HANH - VAN DUNG

1. Puong tiém can dirng

Hoat dong 1.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS kham pha khai ni€ém va hinh anh cua TCD.

b) Noi dung: GV yéu cau HS nhic lai quy tic tinh giéi han vo cuc, quan sat
Hinh 1 trong SGK va thuc hién HDKP 1.

¢) San phfim: HS ap dung dugc quy tic ‘tinh gio1 han vo cuc, gidi han mot
phia, nhan xét dugc d6 dai MN cang nho dan vé 0 khi x tién dén 1 tir hai phia va tra
161 duoc cac cau hoi 0 HDKP 1.

1 1
a) lim —— =+0; lim ——=—0.
x-1t X —1 x-»1 X—1

b)MN =|x-1 va MN —0khi x >1";x —>1".

d) Té chirc thwe hién:
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS nhic lai cac quy tic gidi han vo cuc va cach tinh gidi han mot
phia va hoat dong ca nhan thyc hién HDKP 1.

— GV yéu cau HS doc phﬁanTTT, GV nhin manh tir “it nhé{t” trong dinh nghia
va giai thich Hinh 2 trong SGK d€ nhan dang hinh anh TCD cta d6 thi ham so.
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— GV huéng dan HS tim hiéu Vidu 1, qua do HS hiéu 5 hon cach tim TCD
cua ham s6 bang dinh nghia va bang cach quan sat do thi. GV chi ra phan Chu y hai
do thi & Hinh 3 trong SGK.

q % HS thue hién nhi¢m vu hoc tip: HS thyc hién theo yéu cau cua GV dé tim
hiéu khai niém va hinh anh cua TCD.
% Bdo cdo két qui hoat dpng va théo ludn: GV goi hai HS 1én bang trinh bay
két qua cuia HDKP 1. Cac HS con lai lang nghe va dua ra nhan xét.
% Két lugn nhin dinh: Thong qua HDKP va hinh anh minh hoa, HS dé hinh
dung duoc dinh nghia TCD cua do6 thi ham so.
Hoat dong 1.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: Hinh thanh phuong phap tim TCD cta do thi ham s trén tap xac
dinh ctia ham s6 bang cach tinh gidi han mot phia, quy tac gidi han vo cuc.

b) Néi dung: GV yéu cau HS chi ra tap xac dinh cia ham sd & cau a, b. Dya vao
Vidu 1, HS hoat dong ca nhan thuc hién HDTH 1.

¢) San pham:

a) Tap xac dinh D =R \{5}.

Ta co Iirg f(X)=-o0; Iirp f (x)=+w. Suy ra x = 5 12 mot tiém can dung cua do6
thi ham sé.

b) Tap xac dinh D=R\{1}.

Ta colimg(x) =—o0; limg(x)=+o. Suy ra x = 1 la mdt tiém can dimg cia do
thi ham sé.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV chia 16p thanh bén nhém. Nhém 1,
nhom 2 lam cau a. Nhom 3, nhém 4 [am cau b. Cac nhom tién hanh thao luén, trinh
bay 161 gidi vao bang phu. GV c6 thé hoi thém dé lam sang té y “it nhat” trong ndi
dung KTTT.

% HS thue hi¢n nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhit y kién viét
101 gidi vao bang phu.

% Bio cdo két qud hoat dpng va thio lugn: Cac nhom dén bang phu Ién bang,
dai dién timg nhém trinh bay. Cac HS chu y theo ddi dat ra nhitng cau hoi dé lam sang
to van de.

 Két Iugn nhgn dinh: Céc nhom nd lyc lam bai hoan thanh t6t nhiém vu dugc
giao, giai quyet dugc bai todn tim TCD cua d6 thi ham so.

2. Pudng tiém cin ngang

Hoat dong 2.1: Kham pha
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a) Muc tiéu: HS kham pha khai niém va hinh anh cua TCN.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 4 trong SGK va tra 161 cau hoi
trong HDKP 2.

¢) San phém: HS tinh dugc gi61 han & vo cuc, nhan xét duge do dai MN cang
nho dan vé 0 khi x tién dén +oo;—co0 va tra 101 duoc cac cau hoi 6 HBDKP 2.

1+1 1+1
a) fim X fim X — g gim X i X _q

X400 Y X—+0 ] D ¢ x—>—o ]

b) MN =%
X
d) To chirc thue hién:

< GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

-GV yéu cau HS nhéc lai cach khir dang v6 dinh . Poan thrfmg MN s€ c6 do dai
o0

va MN = 0khi X — 400 X > —0.

thay d6i nhur thé nao khi X — +00; X —> —0.,

— GV yéu cau HS hay quan sat Hinh 4 trong SGK va thuc hién HPKP 2.

— GV yéu cau HS doc phan KTTT, GV nhin manh tir “hodc” trong dinh nghia va
giai thich Hinh 5 trong SGK dé nhéan dang hinh anh TCN cua d6 thi ham so6.

— G\{ huéng dan HS tim hiéu Vidu 2, qua d(’)‘ HS hiéu rd hon cé‘ch tim TCN cua
ham s6 bang dinh nghia va bang cach quan sat o6 thi. GV chi ra phan Chu y Hinh 6
trong SGK TCN luc nay c6 thé cat do thi ham so.

% HS thuec hién nhiém vy hoc tip: HS thyc hién theo yéu ciu ciia GV dé tim
hiéu khai niém va hinh anh ctia TCN.

, % Bdo cdo két qua hoat dong va thdo lugn: GV goi hai HS 1én bang trinh bay
két qua cua HDKP 2. Cac HS con lai lang nghe va dua ra nhan xét.

% Két lugn nhan dinh: Thong qua hinh anh minh hoa, HS d3 hinh dung dugc
dinh nghia TCN cua d6 thi ham so.

Hoat dong 2.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: Hinh thanh phuong phap tim TCN cua db thi ham sd trén tip xac dinh
cua no.

b) Noi dung: GV yéu cau HS doc yéu cau va thuc hién HDTH 2.

¢) San pham:

a) Tap xac dinh D= R\{%} :
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- -
Taco lim f(x)= lim —X ==; lim f(x)= lim —%X ==.
X—>+00 X—>+00 1 4 x> X—>—00 1 4

4-= 4-=

X X

1 .. A A , X L L £
Suyra y= " l1a mdt tiém can ngang ctuia d6 thi ham so.

b) Tép xac dinh D =[0;+0).

12 =1. Suy ra y=1 la mt tiém can ngang cua do thi

N

Ta ¢o6 lim g(x) = lim
X—>+0 X—>+00

1+

ham sb.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV chia 16p thanh bén nhom. Nhom 1,
nhém 2 1am cdu a. Nhoém 3, nhom 4 lam ciu b. Cac nhom tién hanh thao luan, trinh
bay 101 giai vao bang phu. GV c6 thé hoi thém dé 1am sang t0 y “hodc” trong ndi
dung KTTT.

% HS thuc hi¢n nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nht y kién viét
101 gidi vao bang phu.

% Bdo cdo két qud hoat déng va thdo lugn: Cac nhom dan bang phu 1én bang,
dai dién ting nhom trinh bay. Cac HS chu y theo ddi dit ra nhitng cau hoi dé 1am
sang to
van de.

% Két lugn nhidn dinh: Cac nhom nd luc 1am bai va hoan thanh tot nhiém vu
dugc giao, giai quyéet dugc bai toan tim TCN cua do thi ham so.

3. Pudng ti€ém can xién
Hoat dong 3.1: Kham pha
a) Muc tiéu: HS kham pha khai ni¢m va hinh anh cua TCX.

b) Néi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 7 trong SGK va tra 15i cu hoi o
HDKP 3.

¢) San pham:

2 2
2) mn(x +1—szlkn(1j:0;Mn(x +1—szlkn(1):0.
X——0 X x—>—o| X X—>400 X x—+0\ X

MMN:P
X

va MN — 0khi X — 400, X —> —0.

d) T6 chirc thye hién:
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

—GV yéu cau HS quan sat Hinh 7 trong SGK va thuc hién HDKP 3.
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— GV yéu cau HS doc ph?m KTTT, GV nhan manh tir “hodc” trong dinh nghia va
giai thich Hinh § trong SGK dé nhan dang hinh anh TCX cua d6 thi ham so.

— GV huéng dan HS tim hiéu Vi dy 3 dé HS hiéu rd hon céch tim TCX ctia d0 thi
ham s6 bang dinh nghia va chti y cho HS do thi cia ham s6 ¢ Vi du 3 nhu Hinh 9
trong SGK.

— GV nhén xét cach tim cac hé sb a, b trong phuong trinh ciia duong tiém cén xién

theo cong thirc a=lim —= f(X) ;b= lim [ f (x)—ax] hoac

X—>+00 X—>+00

a=lim—= (). ;b= lim [ f(x)-ax].

X—>+00 X X—>+00

— GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 3 dé HS hiéu rd hon cach tim TCX cua d6 thi
ham s0 bang cach tim h¢ s6 a, b va chu y cho HS d6 thi cua ham s6 ¢ Vi du 4 nhu Hinh
10 trong SGK.

— GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 5 qua d6 HS hiéu rd hon cach tim TCX ctia d0
thi ham s6 bang dinh nghia va bang cach quan sat do thi.

) % HS thuc hién nhigm vu hoc tdp: HS thuc hién theo yéu cau ciia GV dé tim
hi€u khai niém va hinh anh cua TCX.

) % Bdo cdo két qua hoat dpng va thdo lugn: GV goi hai HS 1¢n bang trinh bay
két qua cia HDKP 3. Cac HS con lai lang nghe va dua ra nhan xét.

% Két lugn nhan dinh: Thong qua hinh anh minh hoa, HS d3 hinh dung dugc
dinh nghia TCX cta do thi ham so.

Hoat dong 3.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: Hinh thanh phuong phap tim TCX cua do thi ham sd trén tap xac
dinh cta no.

b) Néi dung: GV yéu cau HS thao luan nhom dé thuc hién HDTH 3, HDTH 4.

¢) San pham:

Hoat dong Thuc hanh 3

Tap xac dinh D=R\{-5}.

f(x) 2x% —3x

Taco a= lim—== lim
X0 X X—>+00 X +5x

b= lim [ f (x)—ax] = lim (ZX _3X—2XJ= lim (_13’():—13.

X—>+0 X—>+00 X+5 x>0\ X+ 5

=2.

Ta cling c6 a= lim —=£ () =2; b= lim[f(x)-ax]=-13.

X—>-o X
Suy ra duong théng y = 2x—13 1a mot tiém cén xién cua dd thi ham sb.
Hoat dong Thuc hanh 4
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Tép xac dinh D=R\{0}.

C(9) _ i 50x+2000 _

Tacod a= lim li > 0.
X+ X X—>+00 X
b= lim [C(x)—ax]= lim [M)zso.va lim C(x) = +20; lim € (x) = e,
X—>+0 X—>+0 X x—0* x—0"

Via =0 nén dd thi ham s6 c6 mot TCD 1a x = 0 va mot TCN 1a y = 50, khong c6
TCX.

d) To chirc thwe hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV chia 16p thanh bén nhom. Nhom 1,
nhom 2 lam HDTH 3. Nhom 3, nhom 4 lam HDTH 4. Cac nhém tién hanh thao
luan, trinh bay 161 giai vao bang phu. GV co thé hudng dan thém mot cach tim TCX
bang céach chia da thuec.

< HS thuc hi¢n nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhat y kién viét
101 gidi vao bang phu.

% Bdo cdo két qud hoat dong va théo ludn: Cic nhom dan bang phu lén bang,
dai dién timg nhom trinh bay. Cac HS chu y theo doi dat ra nhiing cau hoi dé lam sang
to van de.

% Két lugn nhgn dinh: Cac nhom nd luc lam bai va hoan thanh t6t nhiém vu
dugc giao, giai quyéet dugc bai toan tim TCX cua do thi ham so.

C.NHIEM VU
— Xem lai cach tim TCD, TCX, TCN ctia d6 thi ham sb trén tap xac dinh.
— Hoan thanh bai tap 1, 2, 3, 4, 5.
— Chuén bi bai méi “Khéao sat va vé do thi mdt s6 ham sd co ban”.

TO TRUONG CM GIAO VIEN
) i(‘_"f”’j
gl —— LA
it st M
Nguyén Quynh Hoa P6 Nguyén Lac
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TRUNG TAM GDNN — GDTX Gi#o vién: D5 Nguyén Lic
) ~ KHUVUCH4 i Moén: To4an 12
TO GIAO DUC THUONG XUYEN Ngay day: 21-10-2025/Tun CM:
NGAY SOAN: 13/10/2025 07,08,09,10

KHAO SAT VA VE PO THI
MOT SO HAM SO CO BAN
Thoi gian thuc hién: 8 tiet

I. MUC TIEU
1. Vé kién thirc

— Nhan biét dugc hinh anh hinh hoc ctia dudng tiém can ngang, dudng ti€ém can
dimg, dudng tiém can xién cua do thi ham so.

— M6 ta duoc so dd tong quat dé khao sat ham sb (tim tap xac dinh, xét chiéu
bién thién, tim cyc tri, tim ti€m can, 1ap bang bién thién, v€ do thi).

— Khao sat dugc tap xac dinh, chiéu bién thién, cuc tri, ti€m can, bang bién

thién va v& dd thi ciia cac ham sé: y=ax’ + bx* + ex +d (a # 0); y= ax+b ( £0,
2

ad —be #0); y=ZFXFC 20 m # 1 da thic tir khong chia hét cho da thirc
mx—+n

mau).

— Nhén biét duoc tinh dbi xtmg (truc ddi xtmg, tim ddi xtmg) cta dd thi cac ham
sO trén.

2.Vé nang luc

2.1. Nang lwc chung:

— Tu chu va tu hoc: HS tu chuin bi bai & nha, tra 101 duoc nhiing cau hoi ¢ cac
HDKP.

— Giao tiép va hop tac: HS hoat dong nhém thong qua viéc khao sat va vé do thi
cac ham so co ban.

2.2. Nang luc Todn hoc:

— Giai quyét van dé toan hoc: Giai bai toan thuc té vé viéc doc do thi xac dinh
van toc trung binh de lai xe tlet kiém xang nhat Khao sat v& do thi ham sé co ban
tim ra s6 meét vai can san xuét va ban ra dé t6i uu lgi nhuan cua ho 1am nghé dét vai
lya to tam.

— Tu duy va 1ap luén toan hoc: st dung thanh thao cac budc khao sat, vé dd thi
cac ham so co ban, doc dugc thong tin tir @6 thi dé giai cac HDTH.
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3. Vé pham chat

— Cham chi: Cé chuan bi bai trudc & nha, chuan bi cac cong thirc, quy tic tinh
dao ham, cac buodc tim TCD, TCN, TCX cua d6 thi ham s6, cac budc tim cuc tri,
GTLN, GTNN cua ham s0; tham gia tot hoat dong nhém.

— Trung thuc: HS thira nhan va hoc tip cac két qua dung cia cac ban thong qua
cac hoat dong giai cac bai tap luyén tap, thuc hanh, van dung.
II. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU

1. Poi véi gido vién: ké hoach day hoc, SGK, SGV, ti vi, bai trinh chiéu.

2. Péi v6i hoc sinh: SGK, mdy tinh cam tay, 46 dung hoc tap.

III. TIEN TRINH DAY HQC
A. KHOI PONG
Hoat dong 1: Khéi dong

a) Muc tiéu: Goi m¢ cho HS vé khéo sat va v& dd thi mot s ham s co ban
thong qua bai toan thuc t€ vé chi phi tién xang phu thudc vao toc do trung binh.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat hinh va tra 10i cau hoi & HPKP.
¢) Sén phim: Néi cac diém (20; 850); (40; 500); (eo;@j; (80; 400); (100:

410); [120; %j tao thanh cac duong gip khuc. Nhung lac nay do thi ham sé 1a

mot dudng cong tron do d6 dé v& duoc ching ta can khao sat va v& db thi cta no.
d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau mdi HS quan sat hinh va
thuc
hién HDKD.

% HS thwc hign nhigm vu hoc tip: HS quan sat d6 thi va tra 161 duoc cau hoi ¢
HDKD.

7 % Bdo cdo két qud hoat dpng va thdo lugn: HS xung phong phét biéu quan

diém
ca nhan.

% Két lugn nhédn dinh: HS lam tot cic yéu ciu cua GV (chua két luan tinh
ding sai).
B. KHAM PHA - THU'C HANH - VAN DUNG

1. So d6 khio sat ham sb

Hoat dong 1.1: Kham pha
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a) Muc tiéu: HS biét dugc cac bude khao sat ham sb.

b) Noi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDKP.

¢) San pham:

a) Tap xac dinh D=R.

Pao ham y'=-2x+4;y'=0 khi x=2. Ta c6 bang bién thién nhu sau:

X —0 2 +00
' + 0 -
1
y / \
0 —00
~ b) Do thi c6 dinh (2; 1) va o
cat tryc Ox tai hai diém (1; 0) | /'\3

(3; 0), cat Oy tai (0; —3). Do thi 0 7\
c6 truc doi xtng 1a dudng thang /
x=2.

-3

d) T6 chirc thuc hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

-GV yéu cau HS tim tap xac dinh, tinh dao ham, tinh cac gi6i han ¢ v6 cuc cua
ham s6, tim diém cuc tri ctia ham sd, tim giao diém vdi céc truc toa do, lap bang
bién thién, truc dbi xung va vé dd thi. Tir d6 néu cac budc khao sat v& d6 thi ham
sO.

— GV yéu cau HS doc phan KTTT va phan Chu .

 HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: HS quan sat, thao luan va thuc hién cac
yéu cau cua GV.

% Bdo cdo két qud hoat dong va thio lugn: GV goi mot hodc hai HS 1én bang
trinh bay HDKP. Cac HS con lai quan sat va nhan xét két qua.

% Két lugn nhéan dinh: Thong qua két qua 1am duogc, HS d3 hinh dung duogc
cac budc khao sat va v€ do thi ham so co ban.

2. Khao sat ham s6 y = ax’ + bx*+ cx + d (a % 0)

Hoat dong 2.1: Thuc hanh
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a) Muc tiéu: HS nam dugc cach khao sat ham séy = a® + bx’ + cx + d (a #
0).

b) Noi dung: GV hudng din HS tim hiéu Vi dy 1, Vi du 2. Sau d6, GV yéu cau
HS thuc hién HDTH 1.

¢) San pham:

a) Tap xac dinh: D=R.

Tacd y' =-6x*—6%;y' =0< x=0 hodc x=-1.

Ham sé dat cuc tiéu taix=-1va Yor =0. Ham s dat cuc dai tai x=0va
Yor =1

Céc gio1 han tai vo cuc:

limy = lim Xs(—z—é—i—%j:—oo; lim y = lim xs(—2—§+i3j=+oo.

X—>+00 X—>+00 X X X—>—00 X—>—00 X
Bang bién thién:
X —00 -1 0 +00
V' — 0 + 0 -
+o0 4 2
0 0 —00
bo thi:
Khi x=0thi y =1 nén (0; 1) 1a giao diém cta do thi
voi truc Oy.
Taco y=0<-2x*-3x*+1=0< x=-1hodc x:%.
Viy d6 thi ctia ham sb giao véi truc Ox tai hai diém ",4 y

(—1;0),(%;0).

Diém (-1,0)1a diém cyc tiéu va diém (0;1) l1a diém

cuc dai cua do thi ham so. 1/ I\
Do thi cia ham s6 d3 cho duoc biéu dién nhu A\
3 ~ A . 5 \ K r oA K. , N R ! 2
hinh vé. D6 thi cua ham s6 c6 tam doi xung la diém T o |

&y
2'2)

b) Tap xac dinh: D=R

Tacoy =3x*+6x+3; y=0< x=-1.

Do »' > 0 trén R nén ham s6 dong bién trén khoang
(—o0;+00). Ham s6 da cho khéng c6 cue tri.

Céc gi061 han tai vo cuc:
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. .4, 3 3 2 : .4, 3 3 2
limy=lim x*| 1+ —+—+— |=+00; limy= lim X*| 1+ —+— +— | = —o0.
X—>+00 X—>+00 X X X X—>—00 X—>—00 X X X

Bang bién thién:
—0 - 400
X
1
' + 0 +
/ +00
y / 1
_(X)
D6 thi: |
Khi x = 0 thi y = 2 nén (0; 2) 1a giao diém cua do Y
thi vo1 truc Oy.
Tacd y=0=x3+3x° +3x+2=0= x=-2. 2
Vay do thi cia ham $b giao voi1 tryc OXx tai mot I
. 2 Y T
diém (-2;0). e
Do thi ciia ham sd di cho dugc biéu dién nhu hinh -t lo x
v&. Do thi ctia ham s6 ¢6 tam dbi xtmg 1a diém 1(-11).

d) T6 chirc thye hién:

°3j GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV chia 16p thanh bén nhém twong tng
bon to. Nhém 1, nhom 2 thuc hién cau a. Nhom 3, nhém 4 hoan thanh cau b. Cac
nhom tién hanh thao ludn, trinh bay 101 gidi vao bang phu.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhit y kién viét
101 gidi vao bang phu.

% Bdo cdo két qud hoat dong va théo lugn: Cac nhom dan bang phu 1én bang,
dai dién timg nhom trinh bay. Cac HS chii y theo ddi dat ra nhiig cau héi dé lam
sang to
van dé.

% Két lugn nhdn dinh: Cac nhom nd luc 1am bai va hoan thanh t6t nhiém vu
duoc giao, giai quyét dugc bai toan khao sat va v& d6 thi ham
y=ax’+bx*+cx+d (a=0).
ax+b

3. Khao sat ham s6 y =
CX +
Hoat dong 3.1: Thuc hanh

(c#0,ad —bc #0)
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a) Muc tiéu: HS biét cac budc khao sat va v& do thi ham sb y= ax+(tj)
oX +
ad — bc #0).

b) Néi dung: GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 3, Vi du 4. Sau d6, GV chia
nhom va yéu cau HS thyc hién cac budc khao sat va vé do thi ham s6 nhu trong hai
vi du trén.

(c#0,

¢) San pham:

a) Tap xac dinh: D =R\{1}.

— Chiéu bién thién: Pao ham y'= Vi y'<0 vo1 moi X#1nén ham so

-2
(x-1*
nghich bién trén mdi khoang (—o0;1) va (L+o0).

— Tiém can:
. . [(x+1 . . [(x+1 \ z \
Ta co limy=Ilim 1 =1 lim y= lim 1 =1,suy ra duong thing y=1 1a
X—>+00 X—>+00 X — X—>—00 X—>—00 X j—
tiém can ngang cta do thi ham sé.
Tacod limy= Iim(x—ﬂj:+oo; limy= Iim(x—ﬂjz—w, suy ra duong thang x=1
x—1* x>\ X=1 X1 x>\ X=1

la ti¢m can dung ctia d6 thi ham so.

— Bang bién thién:
X —00 1 +o0
b4 - -
1 +00
—00 1
Do thi:
A s o 1 I iy . v
Do thi cua ham s6 giao voi truc Ox tai
diém (—1; 0), giao vé&i truc Oy tai diém (0; —1).
Do thi ctia ham sd dugc biéu dién nhu hinh NS
Ao ’, B X . g , v=1
v&. Tam doi ximg cua do thi la 1(1;1). Céc truc BT >
doi xtmg cua do thi 1a hai duong phan giac cua -1
cac gbéc tao boi hai duong ti€ém can x=1 va
y= 1. x=1

b) Tap xac dinh: ]R\{:—l;}.

Su bién thién:
— Chiéu bién thién:
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bao ham y':ﬁ. Vi y'<0 vOi moi X ;t% nén ham sb nghich bién trén
X_

moi khoang [—oo;%] va (%;Jrooj.

— Tiém can:

. . 2X 2 .. . 2X 2 :
Ta c6 limy=Iim =—:limy=lim =—,suy ra duong than
X—>+00 y X—>+00 ( 3X _1j 3 X—>—00 y X—>—00 ( 3X _1) 3 y g g

2 1\ ia A S WP £
y= 3 la ti¢ém can ngang cua do thi ham so.

Ta ¢6 lim y= Iim( 2X j=+oo; lim y= Iim( 2X j:-oo, suy ra duong
S
3 3 3 3

2 1..... A 4 S I I
thang x = 3 la tiém can dung cua do thi ham so.

— Bang bién thién:
. —00 1 +00
3
V' - -
g +00
3
Y
2
_w J—
3
Do thi:
D6 thi ciia ham sb di qua goc toa do v
(0;0)va diém (11).
Do thi cia ham s6 duoc bicu dién nhu RN
hinh vé. Tam do6i xung cua do thi la | =
I(%gj Cac truc dbi xung cua dd thi 1a e E, ' 3
hai duong phan giac cua cac gbéc tao boi
C e A A 1 . 1
hai duong tiém can x:§ va yzg. z=3

¢) Tap xac dinh: R\{2}.

Su bién thién:
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— Chiéu bién thién: Pao ham y'= . Vi y'>0 vé1i moi X#2nén ham so

(2-x%)°
dong bién trén mdi khoang (-90;2) va (2;+).
— Tiém can:
Ta c6 limy= lim (‘?—XJ =1 lim y = lim (ﬂj?l, suy ta duomg thing

y =—1 1 tiém can ngang ctia do thi ham sé.

Ta c6 limy=Ilim (Ej:—oo; limy= Iim(er—X):+oo, suy ra dudng thing

x—2* x-2'\ 2—X X—2~ x>2"\ 2—X
X =2 la tiém can ding cua dd thi ham sb.

— Bang bién thién:
X —0 2 +00
) - -

+o0 -1
-1 —0
D6 thi: v
Do thi cia ham sb giao voi truc Ox tai z=2

diém (0;-5), giao véi truc Oy tai diém (ogj

Do thi cua ham sé duoc biéu dién nhu hinh -t 1, 2
v&. Tam dbi xtmg cua do thi 1a 1(2-1). Cac v -
truc ddi xtmg ctia d6 thi 1 hai duong phéan giac
cua cac goc tao boi hai duong tiém can x=2 va
y=-1.

d) To chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV chia 16p thanh ba nhom, mdi nhom
hoan thanh 1 cau cua HDTH 2. C4ac nhém tién hanh thao luan, trinh bay 161 gidi vao
bang phu.

% HS thwe hién nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhit y kién viét
101 gidi vao bang phu.

% Bdo cdo két qua hoat dong va théo lugn: Cic nhom dan bang phu 1én bang,
dai dién tirng nhom trinh bay. Cac HS chu y theo doi dat ra nhiing cau hoi dé lam
sang to
van de.
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% Két ludgn nhdn dinh: Cac nhoém nd lyc 1am bai va hoan thanh t6t nhiém vu
dugc giao, gidi quyét dugc bai toan khdo sat va v€ d6 thi ham
ax+b

y= (c=0,ad —bc = 0).
cx+d

ax® +bx+c
mx + n

4. Khao sat ham s6 y= (a#0, m#0, da thirc tir khong chia hét

cho da thirc méu)
Hoat dong 4.1: Thuc hanh

ax® +bx+c
mx + n

a) Muc tiéu: HS biét cac budc khao sat va vé do thi ham sb y =

0,
m # 0, da thirc tir khong chia hét cho da thirc miu).
b) Noi dung: GV trinh bay Vi du 5, Vi du 6 va chi ¥ do thi ham sd
_ax®+bx+c

y=—""""" (a#0,m=0, da thirc tir khong chia hét cho da thirc mau) nhan giao
mx + n

diém cua tiém can ding va tiém can ngang lam tam d6i xtmg; Nhan hai dudng phan
gidc cua cac goc tao boi tiém can ding va tiém can xién lam truc ddi xtng. GV chia
nhom va yéu cau HS thyc hién HDTH 3 theo céc budc khao sat va vé d6 thi ham s6
nhu trong hai vi du trén.

¢) San pham:

a) Tép xac dinh: R\{0}.

Su bién thién:

— Chiéu bién thién: Pao ham y’ =1+%. Vi y'>0 voi moi x#0nén ham s
ddng bién trén mdi khoang (—o0;0) va (0;+00).

— Céc gi61 han tai vo cuc, g161 han vo cuc va tiém can:

Taco limy=Ilim [X—l):+oo; limy=Ilim (X—lj:—oo,
X

X—>+00 X—>+00 X—>—00 X—>—00 X

Ta cé limy = |im(x—1j:_oo; lim y = |im(x—1j:+oo, suy ra Xx=0 13 tiém cn
X X

x—>0" x—0" x—0" x—0~

dtrng cta d6 thi ham so.

- . 1 . . 1 \
Ta c¢6 lim(y-x)=lim (——j:o; lim (y—x)=lim (——jzo, suy ra y=x la
X—>+00 X—>+0 X X—>—0 X—>—c0 X
tiém can xién cua do6 thi ham sd.
— Bang bién thién:

X ’ —o0 0 “+00
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Y + +
+o0 +o0
—00 —00
Do thi: iy
|
Do thi cua ham s6 giao véi truc Ox tai hai ‘ 7
diem (-1; 0), (1; 0).
D6 thi cia ham s6 dugc biéu dién nhu hinh =
v&. Tam doi xtng cua do thi 1a goc toa do O. Cac —f—A5— -
truc doi ximg cua do thi 1a hai duong phan giac i oY
cuia cac goc tao boi hai duong tiém can x=0 va s
y=X (
|

b) Tép x4c dinh: R\{-1}.

— Chiéu bién thién: Pao ham y'= —1+%. Tacd y=0< x=0 hoac x=-2.
(x+1)

Trén cac khoang (—0; —2) va (0; +o0), »' < 0 nén ham sb nghich bién trén mdi
khoang do.

Trén cac khoang (—2; —1) va (=1; 0), ' > 0 nén ham sé dong bién trén mdi
khoang do.

— Cuec tri: ham sd dat cuc tiéu tai x=-2 va Yor =5; ham s6 dat cuc dai taix =0
va Yo =1.

— Cac gidi han tai vo cuc, gi61 han vo cuc va tiém can:

Taco lim y= lim (—x+2—ij=_oo; lim y = lim (—x+2—ij:+oo.
X—>+00 X—>+o0 X+1 X—>—0 X—>—00 X+1

Ta co lim y= lim —x+2—L =—o0; lim y= lim —x+2——1 =+00, Suy ra
x—>-1" x—-1" X+1 - X——1" X+1

duong thang x=-1 13 tiém can dimg cua dd thi ham sd.

: : 1 . . 1
Ta ¢c6 lim|y—(—x+2)|=Ilim|——|=0;lim|y—(—Xx+2)|=lim|-———|=0,
x—>+oo|:y ( ):I X—>+w( X+1j x—>—oc|:y ( ):I X—>oo( X+1j
suy ra duong thing y=—x+2 13 tiém cén xién ctia d6 thi ham sb.
— Bang bién thién:
X | —o0 -2 -1 0 +00

)y - 0 + I + 0 -
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+00 +00 1
00 100)
Do thi:
1+\/§ \
2

Ta ¢6 y=0-X+x+1=0<x=

1-45

hoac X:T. Vay d6 thi cia ham s6 giao véi

1+\E;Oj, (%;OJ. \\

2 2

truc Ox tai hai diém (

Db thi ctia ham s6 duoc biéu dién nhu hinh v&. Tam déi xtmg cua do thi 1a
1 (-1;3). Céc truc dbi xtmg ctia d6 thi 1a hai dudng phan giac cua cac goc tao boi
hai duong tiém can x=-1 va y=-x+2.

¢) Tép xac dinh: R\{-1}.

X' -2x-4 2

(x+1)2 (x+1)2'

X #—1nén ham s6 nghich bién trén mdi khoang (—o0;~1) va (=1 +0).

— Chiéu bién thién: Pao ham y'=

Vi y'<0 véi moi

— C4c gioi han tai vo cuc, gi61 han vo cuc va tiém can:

- . 2 . . 2
Taco limy=Ilim| —x+— |=—0; limy=lim| —-X+— |=+w.
X—>400 X—>+00 X+1 X—>—00 X—>—00 X+1

- : 2 . , 2 \
Taco limy=lim|-X+——|=+o0; lim y= lim | -x+—— |=+00, suy ra dudng
x—>—1" x——1* X+1 x—-1" X——-1" X+1

théng x=-1 1a tiém can dung ctia dd thi ham s.

. ) 2 . . 2
T ) miy—(=X)[=Im|——|=01Im|y—(-X) = =
a co XI|+oo[y ( x)] x“+oo(x 1] O’x“ [y ( x)] XIlm_w(x 1) 0, suy ra

duong thang y=-x la tiém can xién cua do thi ham so.

— Bang bién thién:
X —© —1 +00
)y - -
+o0 400
—00 —00
Do thi:

36



Ta ¢c6 y=0 <-xX*—x+2=0 " | 4y
< x=1 hodc x=-2. Vay d6 thi cua o= |
ham s6 giao véi truc Ox tai hai diém |
(1,0), (-2;0).

Do thi cua ham sb duoc biéu dién
nhu hinh v&. Tam d6i xtmg cta do thi — =2\ o N
1a I(-1; 1). Cac truc ddi xtmg cua dd ‘ )
thi 1a hai duong phan gidc ctia cac goc
tao boi hai duong tiém can x =—1 va y
=—x.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhigm vu hoc tip: GV chia 16p thanh ba nhom, moi nhom
thuc hién mot cau trong HDTH 3. Cac nhém tién hanh thao luén, trinh bay 101 giai
vao bang phu.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhit y kién viét
101 gidi vao bang phu.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va thdo ludn: Cac nhom dan bang phu 1én bang,
dai dién timg nhom trinh bay. Cac HS chu y theo do1 dat ra nhiing cau hoi d¢ lam sang
to van de.

% Kot lu@n nhdn dinh: Cac nhém nd luc lam bai va hoan thanh t6t nhiém vu duoc
giao.

5. Van dung dao ham va khdo sat ham s dé giai quyét mét sé van dé lién
quan dén thuec tién

Hoat dong 5.1: Thuc hanh

a) Muc tiéu: HS hiéu 1 hon cac van dyng cua dao ham va khao sat ham sd dé
gidi quyét bai toan lién quan dén thyuc tién trong nhiing linh vuc khac nhau nhu kinh
te, khoa hoc, ki thuat, ...

b) Noi dung: GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 7, Vidu 8, qua do HS hiéu 15
hon cac van dung ctia dao ham va khao sat ham s6 dé€ giai quyét nhi€u bai toan lién
quan dén thyc tién trong nhiing linh vuc khac nhau nhu kinh té, khoa hoc, ki thuat,
... GV chia nhém va yéu cau HS thuc hién HDTH 4, HDTH 5.

¢) San pham:

Hoat dong Thuwe hanh 4

a) Tap x4c dinh: R\{3}.
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(x—3)°
nghich bién trén mdi khoang (—o0;3) va (3;+0).

— Chiéu bién thién: Pao ham y'= . Vi y'<0 v61 moi X#3nén ham so

— Tiém can:

Taco limy=lim (3—)(3) =3; lim y=lim (3—);) =3, suy ra dudng thang y =3 1a
X—>+0 X—>+00 X ju— X—>—00 X—>—00 X —
tiém can ngang cua dd thi ham sb.
- . 3X . . 3X \ 2
Ta céd limy=Ilim| — [=+o0;limy=lim| — |=—o0, suy ra duong thang x =
x—3" =3\ X—3 X3 =3\ X—3

3 la tiém can ding cua do thi ham so.

— Bang bién thién:

X —o0 3 +o0
N4 - -
3 +00
—© 3
Db thi: ’ y[

Db thi ctia ham s6 di qua gbc toa do (0;
0), (-6; 2), (2; —6) va diem (4; 12).

Do thi caa ham s6 duoc biéu didn nhu
hinh v&. TAm d0i xtmg cua d6 thi 1a 1(3;3).

y=3 3 I
Cac truc doi1 xtng cua do thi 1a hai duong SN
phan giac cua cac goc tao boi hai duong ' [
o - 6 O 1z [3 4 T
tiem can \
x=3vay=3. \i | T3
—6}- 4

b) Khi x>3 d thi ham s phia trén truc Ox tuong ing voi d =OA>3va d'>0,
lic nay ta dugc anh that. Do dé can dit vt AB bén trai diém F (theo hinh v¢) dé
dugc anh that. Khi 3>x>0 do thi ham sd phia dudi truc Ox tuong tng véi
d =0A<3va d'<0, lac nay ta dugc anh ao0. Do d6 can dit vat AB ¢ giita doan OF
dé dugc anh do.

¢) Khi x—3"dya vao do thi ta thdy y—-+wotuong tmg véi d =0A—3 va

OA >3, lac nay anh 1a anh that va 16n vo cing. Do d6 khi vat tién dén gan bén trai
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diém F (theo hinh v&) ta dugc anh that & vo cung. Khi x — 3~ dwa vao db thi ta thay
y ——o tuong ing voi d =0A — 3 va OA< 3, luc nay anh 1a anh 4o va Ién vo cung.
Do d6 khi vat tién dén gan bén phai diém F (theo hinh v&) ta duoc anh 4o & vo
cung.
Chu y: Do thi duge khao sat trong cau a ¢ trén ta chi xét x > 0 do tinh thyc té.
Hoat dong Thuc hanh 5

a)TacéV:ny:xy:ZSO:y:@.
X

b) Goi h, S, S lan luot 1a chiéu cao, dién tich xung quanh va dién tich day
ctia hinh hop. Ta suy ra dién tich toan phan:

S(X)=S,,+25 =2(x+ y)h+2xy:4x+4y+500:500+4x+1000.
X
c) Bang bién thién S(X) trén khoang (0;+o0).
X 0 5\/]5 o
S'(x) _ "
+00 —

S(5+10)

d) Vay kich thuéc hop x =510 ~15,8 thi dung it vat liéu nhét.
C.NHIEM VU

— Xem lai cac bude khao sat va v& dd thi ham sé co ban.

— Hoan thanh bai tap 1, 2, 3, 4, 5, 6 SGK trang 36.

— Chuan bi bai méi “Bai tip cudi chwong I”.

TO TRUONG CM GIAO VIEN
, L
Lgl— 4
s n M
Nguyén Quynh Hoa P6 Nguyén Loc
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TRUNG TAM GDNN — GDTX Gi#o vién: D5 Nguyén Lic
) ~ KHUVUCH4 i Moén: To4an 12
TO GIAO DUC THUONG XUYEN  Ngay day: 04-11-2025/Tudn CM: 11,12
NGAY SOAN: 27/10/2025

BAI TAP CUOI CHUONG I

Thoi gian thuc hién: 4 tiet

I. MUC TIE

1. V& kién thirc

On tap va cung cd vé:

— Nhan biét duoc tinh déng bién, nghich bién ctia mot ham sd trén mot khoang
dua vao dau cua dao ham cap mot cua n6. Thé hién duogc tinh dong bién, nghich
bién cua ham so trong bang bién thién.

— Nhan biét duoc tinh don diéu, diém cuc tri, gia tri cuc tri cia ham ) thong
qua bang bién thién hodc thong qua hinh anh hinh hoc cua do thi ham so.

— Nhan biét duoc gia tri lon nhét, gia tri nho nhét ctia ham s trén mot tap xac
dinh cho trudc. Xac dinh dugc gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat cia ham s6 bang dao
ham trong nhiing truong hop don gian.

— Nhén biét duoc hinh anh hinh hoc cta duong tiém can ngang, duong ti€ém can
ding, duong tiém can xién cua do6 thi ham s6. Khao sit dugc cac ham so

2
ax+b (c#0,ad —bc=0); y:ax+—bx+c
cx+d mx+n

a=0,m=0 va da thic tir khong chia hét cho da thirc mAu). Nhan biét duoc tinh d6i
xung (truc ddi xtmg, tim d6i xtmg) cta cac ham s trén.

y=ax’+bx*+cx+d (a%0); y=

— Van dung dugc dao ham va khéao sat ham s6 dé giai quyét mot so van dé lién
quan dén thyc tién.

2. V& niing lue

2.1. Nang luc chung:

~ Ty chu, ty hoc: HS chuan bi bai tap cudi chuong I & nha.
— Giao tiep, hop tac: Thuc hién cac hoat dong nhom.

2.2. Nang luc Todn hgc:

— Tu duy va 1ap luén toan hoc: M6 ta duoc so dd tong quat dé khao sat ham sb
(tim tap xac dinh, xét chiéu bién thién, tim cuc tri, tim tiém can, 1ap bang bién thién,
vé d6 thi).

— MG hinh hoa toén hoc: Str dung cac tinh chit cta ham sb d3 hoc dé gial mot
s6 bai toan thuc té (Vat 1i, Sinh hoc, Dia li, ...).
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3. Vé pham chit

— Trung thyc: Bao cdo dung két qua chuan bi bai tp ¢ nha.

— Trach nhiém: Chu dong, tich cuc trong thuc hién cac nhi€ém vu hoc tap cé nhan va
nhom.

— Cham chi: Ty nghién ciru va giai mot sb bai tap trudc ¢ nha.
II. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU

1. Poi véi gido vien: ké hoach bai day, SGK, SGV, phiéu hoc tap, bang nhom.

2. P6i v6i hoc sinh: SGK, may tinh cam tay, d6 dung hoc tap.

II1. TIEN TRINH DAY HQC
A. CAU HOI TRAC NGHIEM

a) Muc tiéu: Giap HS ciing c6 lai mot s6 kién thuc trong chuong I va rén luyén
kha nang lam bai tap trac nghiém.

b) Noi dung: Cau hoi tric nghiém 1,2, 3,4,5,6,7, 8.
¢) San pham:

1. A; 2.B; 3. B; 4, C; 5.C; 6. A; 7. B; 8.C.
d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS doc d¢ va tra 161 cac cau
trac nghiém.

& HS thwe hién nhiém vu hoc tdp: HS tién hanh doc dé va giai cac cau tric
nghi¢m dya trén cac kién thuc vé: quan sat hinh anh hinh hoc cua dd thi ham sb dé
giai cau 1,
cau 2; phuong phap tim cyc tri cua ham s6 dé giai cau 3; dua vao dau cta dao ham
cap mot ctiia ham s6 dé giai cau 4; xac dinh duogc gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat
cia ham s6 bang dao ham dé giai cau 5; phuong phap tim tiém cén dé giai cau 6,
ciu 7 va cach tinh dao ham nhanh ctia ham nhét bién trong viéc xét tinh don diéu dé
giai cau 8.

N % Bdo cdo két qua hoat déng va théo lugn: HS thuc hién ca nhan, ding tai
cho phat biéu dép an cau 1, 2, 4, 7 va 1én bang trinh bay cau 3, 5, 6, 8. HS khac
nhan xét.

% Két ludn, nhdn dinh: GV nhan xét, danh gia bai 1am cua HS va néu dap an
ding.

GV két luan: HS can nam viing dugc cac 1i thuyét vé tinh dong bién, nghich
bién ciia mot ham sd trén mot khoang dwa vao dau cua dao ham cdp mot dé co thé
1am nhanh cac cu hoi nhu dang cau 1, 4, 8; nhan biét dwgc diém cuec tri, gia tri cuc
tri, gia tri 16n nhat (gia tri nho nhat) trén mot tp xac dinh cho trude cua ham s6
thong qua bang bién thién hoic thong qua hinh anh hinh hoc cta d6 thi ham sb dé
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gidi cau 2, 3, 5; va phuong phép tim duodng tiém can ngang, duong ti€ém can dung,
duong tiém can xién ctuia d6 thi ham s6 dé giai cau 6, 7.

B. BAI TAP TU LUAN

Hoat dong 2.1: Bai tap thuc hanh

a) Muc tiéu: Giap HS cung c6 lai cac kién thirc vé tinh don diéu ctia ham so;

tim gia tri 16n nhat, gid tri nho nhat ctia ham so; khdo sat va vé do thi cia ham so
thuong gap; rng dung dao ham dé giai quyét mot so van dé lién quan dén thyec tién.

Q=

42

b) N§i dung: Bai tap tu luan.

¢) San pham:

9. Taco a+b=10=b=10-a, trongdd a>0;b>0.

a) Xét biéu thirc P=ab, tacd P(a)=a(l0-a)=-a’+10a.

P'(a)=—2a+10; P'(a)=0=a=5.

So sanh P(0)=P(10)=0; P(5)=25, P(a) dat gi4 tri 16n nhat 1a 25.

Khi d6 a=5;b=5. Vay biéu thitc P =ab dat gia trj 16n nhat1a P=55=25.

b) Xét biéu thirc Q=a?+b?, taco:Q(a)=a’+(10-a)’ =2a*-20a+100.
Q'(a)=4a-20; Q'(a)=0=>a=5.

So sanh Q(0)=Q(10)=100; Q(5)=50, Q(a) dat gia tri nho nhat 1a 50.

Khi d6 a=5b=5. Vay biéu thuc Q=a’+b? dat gid tri nho nhat Ia
52 4+52 =50,

c) Xét biéu thirc T =ab?, tacé T(a)=a(10-a)’ =a’~20a* +100a.
T'(a)=3a*-40a+100; T’(a):0:>a=10;a=%,

T (@) dat gi4 tri nho nhat 1a % :

So sanh T(O):Q(lo)zo; T(%}— 4(2)(7JO ,

Khi d6 a:%;bzz—:. Vay biéu thic T=ab® dat gia tri I6n nhat 1a

@.(@T _ 4000
3.3 27
10. Cong thirc ham s6 c6 dang y=ax’ +bx* +cx+d (a<0) (C).

Ta co: y' =3ax’ +2bx+c (C').



_1)6((:) l=a+b+c+d b—g
3 c ={5=27a+9%+3c+d = c——g
5)<(C) 0=27a+6b+c T

Y(D=Y(3)=0 |g_3a42b1c d=5

5=d
05)<(C) Az
L

Dua vao do thi, ta co:

Do d6 cong thirc ham s6 ¢6 dang y = —x° +6x> —9x+5.

11.

a) Tap xac dinh: D= R.

« Chiéu bién thién: Pao ham y'=x?—2x=0<>x=0 hodc x=2.

Trén cac khoang (—o0;0) va (2;+w), y'>0 nén ham s6 dong bién trén mdi
khoang do.

Trén khoang (0;2), y'<0 nén ham s6 nghich bién trén khodng do.

* Cuc tri:

\ £ ., . . .2 . ) 8
Ham s6 dat cuc daitai x=0 vaycp =4 vadat cuc tiCutai x=2 va Y., = 3

* Cac gidi han tai vo cuc: lim y=—o; lim y = +oo.
X—>+%0

X—>—00

« Bang bién thién:

X —0 0 2 +o0
y + 0 — 0 +
/ ) s
y \ /
8
_w —
3
D6 thi: y
Diém A(0;4) 1a diém cyc dai va diém A
B[z;gj la diém cye tiéu cia dd thi ham sb. [ e
/2

D6 thi cia ham s6 c6 tam doi xing la diém

| (1; 9) .
3 O

B Q= == ———
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b) Khoang cach giita hai diém cuc tri ctia do thi ham sé 1a

AB :\/(2—0)2 +(%—4j2 :2—‘/1_3.

3

12.
a) Tap xac dinh: D=R\{1}.

« Chiéu bién thién: Pao ham vy =ﬁ. Vi y'<0 véi moi x=1 nén ham s
X_
nghich bién trén mdi khoang (—o0;1) va (L+0).

* Tiém can:

Ta ¢6 lim y = lim 2“11:2; lim y = lim 2“11:2. Suy ra duong thing y =2
X—>—0 X—>—00 X_ X—>+00 X—>+0 X_
1a tiém cAn ngang cua do thi ham sd.

Ta c6 limy=Iim 2X+1=—oo; limy=Ilim 2X+1:+oo. Suy ra duong thang x=1

X—1" x—=1 X — x—1* x—-1" X —

la tiém can dung ctia d6 thi ham so.

« Bang bién thién:

X —00 1 +00
Y - || -
2
] \
—0
Do thi:

Db thi ctia ham sb giao véi truc Ox
tai diém (%1;0), giao véi truc Oy tai
diém A(0;-1). Tam d6i xtng cua do thi
ham s 1a diém 1(L2). Céac truc dbi  --------- :
xung ctia do thi ham sb 1a hai duong \
phan gidc cua cac goéc tao bdi hai
duong x=1va y=2.

44



= B(2;5).

: Xg = 2%, —X Xg =2-0=2
b) Tacéd | 1a trung diém ctia AB :>{ 5o A :>{ °

yB=2yI_yA yB:2'2+1:5
2-2+1

Nhéan xét 5=

_ 2x+1
x—1"

13. Tép xéc dinh: D=R\{1}.

lu6n ding nén B(2;5) thudc do thi ham sb c6 cong thirc

2_ —
« Chiéu bién thién: Pao ham V' :LXZ:;. Tacd y=0< x=3 hoac x=-1.

(-
Trén cac khoang (—o0;—1) va (3;+«), y'>0 nén ham s6 dong bién trén mdi
khoang do.
Trén cac khodng (-L1) va (43), y'<0 nén ham s6 nghich bién trén médi
khoang do.
* Cuc tri:

Ham sd dat cuc tiéu tai x=3 va ver = 10. Ham s6 dat cuc dai tai x=-1 va Yep
=2.

* Cac gidi han tai vo cuc va tiém can:

: X +4x-1 . . X +4x-1
Iimy=Ilim———=-0w; lImy=Ilim ——=+o
X—>—00 X—>—00 X=1 X—>+00 X—>+00 X—1
2 2 _ _
Ta c6: a= lim wzl va b= lim| XL gim 2L s, Suy ra
X—+0 XS —X X—>+00 X=1 x40 ¥ —1]
duong thang y = x+5 13 tiém can xién cta do thi ham sd.
2 _ 2 _
Ta ¢6 limy=limX ¥ o gimy=tim X1 . Suy ra duwong
x—1 x—1 X—1 x—1" x—1" Xx—=1
thang x =1 1 tiém can dung ctia do thi ham sb.
« Bang bién thién:
X —0 -1 1 3 +o0
y' + 0 — — 0 +
2 +00 +o0
—00 —0 10
D6 thi:
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Taco y=0=>x*+4x-1=0 g
:>x1:—2+\@;x2:—2—\@ E
Vay d6 thi ham s giao véi truc Ox E
tai  diém (-2-+5;0) va  diém !
(—2+\@;0).

Do thi ham sb giao vdi truc Oy tai

diém (0;1). Tam d6i xtng cia do thi
ham s6 1a diém 1(L6). Cic tryc dbi
xtng ctia do thi ham sd 1a hai duong
phén gidc cua cac goc tao boi hai duong
tiém can x=1 va y=X+5.

31
3

b) Dya vao bang bién thién va y(2)=11; y(4)==; y(3)=10.
Suy ra GTNN ctia ham s6 bang 10 khi x = 3 va GTLN ciia ham s6 bang 11 khi
x=2.

d) To chirc thwe hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS doc dé va trinh bay céac
bai tap tu luan 9, 10, 11, 12, 13.

% HS thwe hién nhiém vu hoc tip: HS doc dé va giai cac bai tap tu luin dua
trén cac kién thuc vé: ung dung dao ham trong viéc tim gia tri 1on nhét, gia tri nho
nhat dé giai
cau 9; khao sat cac ham sb thuong gip dé giai cau 10, 11, 12, 13.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va thdo lugn: HS thuc hién c4 nhan va 1én bang
trinh bay. HS khac nhan xét.

% Két ludn, nhdn dinh: GV nhan xét, danh gia bai 1am cua HS va néu dap an
ding.

GV két luan & cac bai tap nay HS can nam cac kién thic vé ung dung dao ham,
quan sat do thi ciia ham sd, lap bang bién thién, phuong phap tim duong tiém can
ctia ham sb phén thirc hitu ti; ddng thdi nhac nhd HS nhiing l4ap lun can thiét khi
trinh bay tu luan.

Hoat dong 2.2: Bai tap van dung

a) Muc tiéu: Giap HS van dung két hop céc kién thirc vé cac cong thirc luong
giac, gia tri lugng giac cua cac goc o lién quan dic biét dé giai phuong trinh lugng
gidc, ddng thoi sir dung cac kién thic vé ham sb luong gidc va phuong trinh luong
gidc vao gidi cac bai toan thuyc té.
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b) Noi dung: Bai tap tu luan 14, 15, 16.

¢) San pham:

14.
a) it cac diém twong Gmg nhu hinh vé. c
Taco DG/ CO = bG _AG (Pinh Ii Thales)
CO AO D E
h AO-OG h r.r h 5(12-h) :
>—=——>—=l--"=S-=1-—Sr=—— 2. '
12 AO 12 5 5 12 12 r

(12— h)2 (dpcm).

: : 12-h)T
b) Thé tich khéi try V (h)=nr2h =nh.{5( )} _ 25mh

12 144
, 257th(144—24h+h?)  25m(144h—24h* +h°)
c)TacoV(h)= = , he(0;12)
144 144
. , 251/, 5 .
Dao ham V'(h) =m(3h ~48h+144)=0 =h =12 hodc h=4.
Nhan xét V (0)=V (12)=0; V (4) = 22X 256 = 2007
144 9
X , IOy , L. 1 4007 .

Suy ra khoi tru c6 thé tich 16n nhat 1a khi h=4cm.

15.

a) Tap xac dinh: D=R\{0}.

2
+ Chidu bién thién: Pao ham y'=2*"T20 T3 ¢5 y—0ex=60 hoac
X

X=-60.

Trén céc khodng (—o0;—60) va (60;+00), y'>0 nén ham s6 dong bién trén mdi
khoang do.

Trén cac khoang (—60;0) va (0;60), y'<0 nén ham sd nghich bién trén mdi
khoang do.

* Cuc tr1:

Ham s6 dat cuc tiéu tai x=60 va ycr = 10. Ham sb dat cuc dai tai x=-60 va
yep=—470.

» Cac gioi han tai vo cuc va tiém can:

: . 2x*—230x+7200 o . 2x*—230x+7200
limy=lim =—o0; limy=lim =400

X—>—0 X—>—0 X X—>+00 X—>+00 X
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2x? —230x + 7200
X

2
Ta c6: a= lim 2x _230X+7200:2 va b= Iim(

X—>+0 X2 X—>+0

- ZXJ = -230.
Suy ra dudng thing y =2x—230 14 tiém c4n xién cta do thi ham sd.

Ly _2x*—230x+7200 L . 2x* —230x+7200
Ta co Ilrgl y=Ilim =—0; limy= Ilrp = +00
x—0~ x—0~ X x—0" x—0" X

Suy ra duong thing x =0 13 tiém can ding cua do thi ham sd.

« Bang bién thién:

X 30 60 120
y' - 0 +
70 70
y \ /
10

Do thi:

Ta coy =0 = 2x>— 230x + 7200 = 0
= x € &. Vay d6 thi ham sé khong giao
voi truc Ox, Oy.

Tam d6i xing ciia dd thi ham sé 1a
diém 1(0;-230). Céc truc dbi xtng cua

d6 thi ham s6 1a hai dudng phan giac cua
cac gbc tao boi hai duong tiém can x=0
va y=2x-230.

—230 /(E’/
b) Duya vao bang bién thién va y(30)=y(120)=70; y(60)=10.

Suy ra chi phi trung binh ctia mot phan an 1a thap nhat 1a 10 (nghin dong) tuong
ung 60 phan an.

16. V6i/=10tacoOR= % . V&1 dién trd suat p 1a hang so, ta xem R 1a ham so

theo bién s6 S (véi S > 0). Khi do R':—g<0. Vi R'<0 v6i moi S#0 nén ham
s6 nghich bién trén mdi khoang (—o0;0) va (0;+00).
Dién tr& cia mot day dan phu thude vao:

+ Chiéu dai day dan: Pién trd ctia cac day dan co cung ti€t dién va duoc lam
cung tir mot loai vat li€u thi ti 1€ thudn véi chiéu dai ctia moi day: R ~ |
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+ Tiét dién day dan: Pién trd cia cac day dan cé cung chi€u dai va duoc lam

. A a4 A ) Y ST 1
cung tr mot loai vat li€u thi ti 1€ nghich voi tiét dién cua day: R ~ S

+ Vit liu lam day din: Pién tré sudt cua vat liéu cang nho thi kha ning dan
dién
cang tot.

Vay dién tré cta diy dan ti 1& thuan véi chiéu dai | cua day dan, ti 1& nghich
voi tiet dién S cua day dan va phu thudc vao vat lieu lam day dan dugc tinh bang

I
cong thure: R= p-g

b) Toa do giao diém ciia do thi ham sb v&i dudng thang R =0,001 mang ¥ nghia
khi vat c6 dién trd 0,001 Q thi tiét dién cua day dan 13 0,000169 m’.
RS 0,001-0,000169

=1,69.10"°.
| 10

¢) Khi d6, dién trd suit cua ddy din 1a p =

Viy day dién duoc 1am bang kim loai dong.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhigm vu hoc tip: GV yéu cau HS doc va thyc hién cac bai
14, 15, 16.

 HS thwe hi¢n nhi¢gm vu hoc tdp: HS doc dé va tién’ hanh phan tich déﬂ, dua
ra 101 gidi bang cach: két hop sir dung dinh li Thales va bién do6i biéu thuc dé giai
bai 14a, 14b; ¢ bai 14c, chung ta st dung rng dung dao ham dé tim gia tri 16n nhat;
& cau 15, bang phuong phap khao sat ham phan thirc hitu ti trong doan [30;120], ta
dé dang tim chi phi trung binh ctia mot phan an 1a thap nhat, & bai 16a, ta khao sat
ham nhat bién va két hop vd1 may tinh cam tay dé tim p.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va théo lugn: HS thyc hién theo nhom (4 nhom)
va lén bang trinh bay. HS nhém khéc nhén xét.

% Két ludn, nhin dinh: GV nhin xét, danh gia bai 1am cua HS va néu déap an
ding.

GV két luan: Dé giai cac bai toan tim GTLN, GTNN thi viéc dau tién 1a dua vé
dang co ban bang cach sir dung linh hoat cac cong thurc bién doi, tinh dao ham, lap
bang
bién thién.

Dbi véi cac bai toan thuc té can xac dinh cac yéu td toan hoc dé dua vé cac bai
toan thuong gap. Cu thé vdi cac bai tap nay cha yéu dya vao céc kién thic vé ing
dung dao ham va khao sat ham s6 thuong gap dé giai.
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IV. KE HOACH DANH GIA

(Gido vién tir can doi timg hoat dong dé dwa ra phwong dn danh gid cho phi
hop)
V. HO SO DAY HOQC (Binh kém cdc phiéu hoc tdp/bang kiém quan sat)

TO TRUONG CM GIAO VIEN
P {(7f‘j;
gl —— 4
iter st M
Nguyén Quynh Hoa P& Nguyén Loc
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TRUNG TAM GDNN - GDTX Gio vién: P§ Nguyén Loc

~  KHUVUCH4 i Mbén: Todn 12
TO GIAO DUC THUONG XUYEN Ngay day: 09-09-2025/Tuin CM:
NGAY SOAN: 04/09/2025 01,02,03,04

CHUONG 2. VECTO VA HE TOA PO TRONG KHONG GIAN

VECTO VA CA(; PHEP TOAN
TRONG KHONG GIAN

Thoi gian thyc hién: 4 tiét

I. MUC TIEU
1. Vé kién thic
— Nhan biét duoc vecto trong khong gian.

— Xéac dinh duoc vecto téng, thanh thao cic phép toan vecto trong khong gian
(tdng va hi¢u cua hai vecto, tich mot s6 voi mot vecto, tich vé hudng cia hai vecto).

— Xac dinh dugc hudng giai cac bai toan thuc té lién quan dén phép toan vecto
trong khong gian.

2.Vé nang luc

2.1. Nang luc chung:

— Ty chu va tuy hoc: HS tu chuin bj bai & nha, tra 101 duoc cac cau hoi trong
HDKP.

— Giao tiép va hop tac: HS hoat dong nhoém giai quyét cac bai toan van dung
nham xac dinh cac vecto tong, hi¢u.

— Nang lyc giai quyét van dé va sang tao: HS sir dung kién thirc bai hoc giai
quyét cac bai toan thyuc t€, bai toan sir dung kién thirc lién mon.

2.2. Nang luc Todn hoc:
— Giai quyét van dé toan hoc: xac dinh, v& duoc vecto trong khong gian.

— Tu duy va lap luédn toan hoc: st dung kién thuc vé vecto trong khong gian,
cac phép toan vecto trong khong gian dé€ giai quyét cac bai toan thuc té, bai toan st
dung kién thtrc 1ién mon.

3. Vé pham chit

— Cham chi: chuén bj bai truéc & nha, 6n tap cac kién thac vé vecto trong mat
phang da dugc hoc ¢ 16p 10; tham gia tot hoat dong nhom.
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— Trung thuc: HS hoc tip cac cach giai va két qua dung cta cac ban thong qua
cac hoat dong giai cac bai tap thuc hanh.

— Trach nhiém: tham gia nghiém tac trong qua trinh giai toan, hoan thanh tbt
cac nhiém vy dugc giao khi hoat dong nhom.
IL. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU

1. D6i voi gido vién: Ké hoach bai day, SGK, SGV, bai trinh chiéu, thiét bi trinh
chiéu.

2. P6i v6i hoc sinh: SGK, may tinh cam tay, 46 dung hoc tap.

I1L. TIEN TRINH DAY HQC
A. KHOI PONG

Hoat dong Khéi dong

a) Muc tiéu: Goi mo, két ndéi HS vao bai hoc; budc dau giap HS hinh dung
duogc hinh anh vecto trong khong gian.

b) Noi dung: HS quan sat hinh v& va tim hiéu yéu cau & HPKD.

¢) San pham: Dung doan thang c6 hudng chi tir vi tri 4 cia may bay dén vi tri
S cua tram kiém soat.

d) To chirc thue hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS quan sat hinh va thuc
hién HDKD.

s HS thuc hi¢n nhiém vu hoc tap: HS suy nghi tim cau tra 10i.
% Bdo cdo két qud hoat dpng: HS phat biéu quan diém ca nhén.

% Két ludn va nhan dinh: HS thuc hién tt cac yéu cau cua GV (chua két luan
tinh dung sai).

B. KHAM PHA - THUC HANH - VAN DUNG
1. Vecto trong khong gian
Hoat dong 1.1: Kham pha

a) Muc tiéu: Gitp HS c6 co hoi 6n tap lai khai niém vecto trong mit phang va
ma& rong thanh khai niém vecto trong khong gian.

b) Noi dung: HS quan sat Hinh I trong SGK, tra 161 cac cau hoi trong HDKP 1,
hinh thanh dinh nghia vé vecto trong khong gian.

¢) San pham C6 thé dinh nghia vecto trong khong gian nhu dinh nghia vecto
trong mit phing bang cach st dung doan thiang c6 hudng trong khong gian.

d) T6 chirc thye hién:
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% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS quan sat Hinh I trong
SGK, tra 161 cac cau hoi trong HDKP 1.

— GV yéu cau HS doc phan KTTT va phan Cha y.

- GV hudng gl?ln HS tim hiéu Vi du 1, Vi du 2 qua do giap HS xac dinh, nhan
biét r0 rang hon vé vecto trong khong gian.

% HS thwe hién nhiém vu hoc tip: HS suy nghi, van dung kién thtrc d3 hoc dé
trd 101 cau hoi.

% Bdo cdo két qud hoat dgng: HS phat biéu cau tra 16i ca nhan da tim duoc.

% Két ludn va nhdn dinh: Thong qua hinh anh minh hoa, kién thirc cii dugc
nhdc lai HS hinh thanh dugc dinh nghia vecto trong khong gian.

Hoat dong 1.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: HS thuc hanh nhan biét vecto trong khong gian trong tinh hudng
bicu dién do dich chuyén, nhan biét vecto trong khong gian c6 gia 1a cac canh bén cua
hinh chop.

b) Noi dung: HS thyc hién HDTH 1 dya vao Vi du 1, thyc hién HPTH 2 dya
vao
Vidu 2.

¢) San pham:

Hoat dong Thuwe hanh 1

Trong HDKD, vecto biéu dién do dich chuyén tin hiéu vo tuyén tur vi tri 4 cua
may bay dén vi tri S ctia tram kiém soat 1a vecto AS.

Hoat dong Thuc hanh 2

a) Vecto c6 diém dau 1a S va diém cudi 1a dinh cua da giac ddy SA; SB; SC; SD

_ —— = = —— —— —— —

¢) Vecto dbi cua vecto CB: BC; AD.
d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV chia nhém HS thao luan thyc
hién cac nhiém vu:

— Tra 101 cau héi cua HDTH 1.
— GV yéu cau HS dua vao Vi du 2, v& hinh va tra 10i cau hoi cia HDTH 2.

% HS thire hién nhigm vu hoc tip: HS suy nghi, van dung kién thirc di hoc dé
thuc hién cac nhiém vu dugc phan cong.
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% Bdo cdo két qua hoat dong: GV goi dai dién cic nhom trinh bay két qua lam
viéc l1én bang, HS cht y theo doi dat ra cac cau hoi dé 1am sang to van deé.

% Két lu@n va nhdn dinh: Thong qua cic khai niém co ban cua vecto trong
mat phang GV phat bi€u cac khai niém co ban cua vecto trong khong gian.

Hoat dong 1.3: Van dung

a) Muc tiéu: HS lién hé vecto trong khong gian vao thyc té, kién thirc lién mon
dé bi€u dién cac luc cang trong khong gian.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sét hinh v& va thyc hién HDVD 1.

¢) San pham: Gia cia ba vecto trén 14 ba canh bén cta mot hinh chép tam giac
nén khong cung nam trén mdt mat phang.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhi¢m vu hoc tip: GV yéu cau HS thyc hién HDVD 1.

s HS thwce hién nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi tim cau tra 101.

% Bdo cdo két qud hoat djng: HS phat biéu quan diém c4 nhan.

% Két lugn va nhan dinh: HS st dung kién thic da hoc vé vecto trong khong

gian tra 101 dugc cau hoi cia HDVD 1, buéde dau hinh thanh, khic sau cac khai niém
co ban vé vecto trong khong gian.

2. Tong va hiéu ciia hai vecto

2.1. Tong ciia hai vecto

Hoat dong 2.1.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS nim duoc phép toan tong cuia hai vecto trong khong gian.
b) Noi dung: HS quan sat Hinh 5 trong SGK va thuc hi¢n HDKP 2.

¢) San pham:

a) AB+BC =AC; AB'+BC = AC.

b) AB=AB', BC=B'C’, AC=AC'.

c) Taco AB+BC =AC; AB'+BC = AC (theo cau a).

Mat khac AC = AC'nén taco AB+BC=AB +BC'.

d) T6 chirc thye hién:

< GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS quan sat Hinh 5 trong SGK va thuc hién HDKP 2.

=GV yéu cau HS doc phan KTTT, phan Nhan xét, phan Cha y va phan KTTT
vé quy tac ba diém va quy tac hinh binh hanh.
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— GV trinh bay Vi du 3 va hudng din HS cach tim tong hai vecto trong khong
gian.

s HS thuc hién nhiém vu hoc tap:
— HS quan sat Hinh 5 trong SGK va thyc hién HDKP 2.

~ —HS doc ,phﬁn KTTT, phan Nhan xét, phan Cha ¥ va phan KTTT vé quy tic ba
di€ém va quy tac hinh binh hanh.

— HS theo ddi GV trinh bay Vi du 3 va quan sat huéng dan cach tim téng hai
vecto trong khong gian.

% Bdo cdo két qud hoat dng: GV goi ba HS 1én bang trinh bay két qua cua
HDBKP 2. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

°3f Két lu@n va nhdn dinh: GV nhan xét danh gia bai lam ctia HS va nhin manh
lai phan KTTT, Nhan xét, Chu y.

2.2. Quy tiic hinh hjp
Hoat dong 2.2.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS lam quen voi quy tic hinh hop dé cong ba vecto trong khong
gian.

b) Noi dung: HS quan sat Hinh 9 trong SGK va thuc hi¢n HDKP 3.
¢) San pham:

—_— —— — s —

_— —  —

b) ﬁ+ﬁ+ﬁz(ﬁ+ﬁ)+AA’zAC+AA’zﬁ.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS quan sat Hinh 9 trong SGK va thuc hién HDKP 3.
— GV yéu cau HS doc phan KTTT vé quy tac hinh hop.

— GV trinh bay Vi du 4, Vi du 5 va huéng dan HS dung quy tic hinh hop dé
cong ba vecto trong khong gian.

¢ HS thuc hién nhiém vu hoc tap:
— HS quan sat Hinh 9 trong SGK va thyc hién HDKP 3.
— HS doc phan KTTT vé quy tic hinh hop.

— HS theo doi GV trinh bay Vi du 4, Vi du 5 va quan sat huong dan cich dung
quy tac hinh hdp dé cong ba vecto trong khong gian.

% Bdo cdo két qud hoat dpng: GV goi hai HS 1én bang trinh bay két qua cua
HDKP 3. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.
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°3f Két lud@n va nhén dinh: GV nhan xét danh gia bai lam ctia HS va nhin manh
lai phan KTTT.
Hoat dong 2.2.2: Thwc hanh

a) Muc tiéu: HS 4p dung quy tic hinh hop dé tinh tong ba vecto trong khong
gian.

b) Noi dung: HS doc va thuc hién HDTH 3
¢) San phim: a) DF; b) HB.
d) T6 chirc thwe hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tdp: GV yéu cau HS hoat dong nhom doi
thuc hién HDTH 3.

& HS thuwc hién nhiém vu hoc tdp: Cac nhom doc, suy nghi, thao ludn ap dung
kién thuc da biét thuc hién theo yéu cau cua GV.

% Bdo cdo két qud hoat dpng: GV goi mot HS trinh bay két qua da tim duoc.
Cac nhom con lai quan sat, doi chi€u két qua va nhéan xét bo sung.

% Két lu@n va nhan dinh: GV danh gia, nhan xét san pham cua HS véi dap an
ding.

2.3. Hi¢u cua hai vecto

Hoat dong 2.3.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS lam quen v6i phép trir vecto trong khong gian.

b) Noi dung: HS quan sat Hinh 13 trong SGK va thyc hién HDKP 4.

¢) San pham:

a) AB—AD =DB; AB'—-AD =DB.

b) AB=AB', AD=AD', DB=DB

¢) Tacé AB—AD =DB; AB' + AD =D'B'. (theo ciu a).
Mat khac DB =DB'néntacé AB—AD=AB - AD.
d) T6 chirc thye hién:
< GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:
— GV yéu cau HS quan sat Hinh 13 trong SGK va thyc hién HDKP 4.
— GV yéu cau HS doc phan KTTT vé phép trir vecto va quy tic hiéu.
— GV trinh bay Vi du 6 va huéng dan HS cach tim hai vecto trong khong gian.
% HS thwc hién nhiém vu hoc tap:
— HS quan sat Hinh 13 trong SGK va thuc hién HDKP 4.
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— HS doc phan KTTT vé phép trir vecto va quy tic hiéu.

— HS theo ddi GV trinh bay Vi du 6 va quan sat huong cach tim hai vecto
trong khong gian.

% Bdo cdo két qud hoat dong: GV goi ba HS 1én bang trinh bay két qua cua
HDKP 4. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két ludn va nhdn dinh: GV nhan xét danh gia bai 1am ctia HS va nhin manh
lai phan KTTT.

Hoat dong 2.3.2: Thwe hanh

a) Muc tiéu: HS ap dung quy tic hinh hop dé tinh tong ba vecto trong khong
gian.

b) Noi dung: HS doc va thuc hi¢én HDTH 4, HDTH 5.
¢) San pham:

Hoat dong Thuc hanh 4

a) Ta co BM + AC + ND = BM + AM + MN + NC + ND.
Do M, N lan luot 1a trung diém cua AB va CD nén BM + AM =0; NC + ND =0.
Suy ra BM + AC + ND = MN.

—_— — — @ — @ —— @ —) @ —— @ ——

b) Tacé AD—AM +NC =MD+ NC =MD + DN = MN.

Hoat dong Thuwe hanh 5
a) |al=BD'|=BD'=+/3; b) |b|HC'C|=C'C=1.

d) To chirc thue hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS hoat dong nhoém doi
thuc hién HDTH 4 va HDTHS.

% HS thuc hi¢n nhiém vu hoc tip: Cac nhom doc, suy nghi, thao luan ap dung
kién thirc da biét thyc hién theo yéu cau ciia GV.

% Bdo cdo két qua hoat dong: GV goi mot HS trinh bay két qua da tim duoc.
Céac nhoém con lai quan sat, doi chi€u két qua va nhan xét bo sung.

< Két lugn va nhin dinh: GV danh gia, nhan xét san pham ctia HS véi dap an
ding.

Hoat dong 2.3.3: Van dung

a) Muc tiéu: HS van dung duoc kién thirc d3 hoc vé téng va hiéu cua hai vecto
trong khong gian vao thuc té dé tinh d¢ 16n cua hop luc.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sét hinh vé& va doc yéu cau 6 HDVD 2.
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¢) San pham: Do 16n cua hop luc 1a 22 +32 +4% =/29 (N).
d) To chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhigm vu hoc tdp: HS quan sdat Hinh 17 trong SGK va thuc
hién HDVD 2.

s HS thuc hién nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi tim cau tra 101.

% Bdo cdo két qud hoat dpng: HS phat biéu két qua ca nhan di suy nghi tim
duoc.

% Két lugn va nhén dinh: GV danh gia, nhan xét cau tra 1oi cia HS véi dap an
ding.

3. Tich clia mdt sd véi mot vecto

Hoat dong 3.1: Kham pha

a) Muc tiéu: Giap HS biét tinh tich cia mot s6 véi mot vecto trong khong gian.

b) Noi dung: HS quan sat Hinh 18 trong SGK va thuc hién HDKP 5.

¢) San pham:

a) AB+AD+AA = AC'.

b) Vecto AC' cung phuong, ciing hudng va c6 d6 16n bang hai lan vecto AO.

d) To chirc thue hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS quan sat Hinh 18 trong SGK va thyc hién HDKP 5.

— GV yéu cau HS doc phan KTTT vé tich ctia mot s6 k v6i vecto & va phan
Nhan xét.

— GV trinh bay Vi du 7, Vi du 8 va huong dan HS céch sir dung phép cong trir
va nhan mdt s6 voi mot vecto trong khong gian.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tip:

— HS quan sat Hinh 18 trong SGK va thuc hi¢n HPKP 5.

— HS doc phan KTTT vé tich cia mdt so £ voi vecto & va phan Nhan xét.

— HS theo d6i GV trinh bay Vi du 7, Vi du 8 va quan sat hudng dan cach st
dung phép cong trir va nhan mot s6 véi mdt vecto trong khong gian.

% Bdo cdo két qud hoat dpng: GV goi hai HS 1én bang trinh bay két qua cia
HDKP 5. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

°3f Két ludn va nhdn dinh: GV nhan xet danh gia bai lam cua HS va nhin manh
lai phan KTTT, phan Nhan xét.

Hoat dong 3.2: Thuc hanh
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a) Muc tiéu: HS 4p dung duoc kién thuc vé tich ctia mot sd véi mot vecto dé
biéu dién dugc mot vecto qua cac vecto khong cung phuong.
b) Noi dung: HS dya vao Vi du 7 dé thyc hién HDTH 6.

_— s — —

¢) San phdm: AM = AB + BM :CB—CA+%@‘:@—C_’A+%C_’C': —é’+%6.

d) T6 chirc thire hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS hoat dong nhom doi,
suy nghi va thuc hién HDTH 6.

% HS thwe hién nhigm vu hoc tip: Cic nhém HS doc, suy nghi van dung kién
thirc da biét thyuc hién yéu cau HDTH 6.

% Bdo cdo két qud hoat dpng: GV goi mot dai dién nhom bat ki trinh bay két
qua da chimg minh dugc. Cac nhém con lai quan sat, dbi chiéu két qua va nhan xét
b6 sung.

% Két ludn va nhdn dinh: GV danh gia, nhan xét san pham cua HS véi dap an
ding; cung co kién thirc d€ HS st dung trong céc bai toan lién mon.

Hoat dong 3.3: Van dung

a) Muc tiéu: HS van dung duoc kién thirc da hoc vé tich cua mot s6 véi mot
vecto trong khong gian vao thuc té, bai toan lién mon.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 22 trong SGK va thuc hién HDVD

¢) San pham:
a) D6 16n cua trong luc P tac dong 1én chiéc dén chum 50 N.

25./3

b) D6 16n lyc cing mdi sgi xich = N.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhi¢m vu hoc tdp: GV yéu cau HS quan sat Hinh 22
trong SGK va thyc hién HDVD 3.

s HS thwc hi¢n nhi¢m vu hoc tdgp: HS suy nghi tim cau tra 10i.

% Bdo cdo két qud hoat djng: HS phat bicu két qua ca nhan da suy nghi tim
duoc.

% Két lud@n va nhgn dinh: GV danh gia, nhan xét cau tra 1oi cia HS véi dap an
ding.

4. Tich v6 huéng cia hai vecto

4.1. Goc giita hai vecto trong khong gian

Hoat dong 4.1.1: Kham pha
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a) Muc tiéu: Nhic lai kién thirc vé goc giita hai vecto trong mit phang, tir d6
xac dinh gbc gitra hai vecto trong khong gian.

— Nhic lai kién thtrc vé tich v hudng giita hai vecto trong mit phang, tir d6 xac
dinh tich v6 hudng gitra hai vecto trong khong gian.

b) Néi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 23 trong SGK va thuc hién HDKP

¢) San pham: HS nh¢ duge cach xac dinh goc giita hai vecto trong mat phang,
biét dugc cach xac dinh goc gitra hai vecto trong khong gian tuong ty nhu trong mat
phang.

~ — HS nh¢ dugce cong thire tinh tich vo huong gitra hai vecto trong mat phang,
biét dugc cong thire tinh tich vo hudng gitra hai vecto trong khong gian.
d) T6 chirc thye hién:
< GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:
— GV yéu cau HS quan sat Hinh 23 trong SGK va thyc hién HPKP 6.

— GV yéu cau HS doc phan KTTT vé goc giita hai vecto trong khong gian va
phan Nhan xét.

— GV trinh bay Vi du 9 va huéng dan HS cach x4c dinh goc giira hai vecto
trong khong gian.

s HS thwce hién nhiém vu hoc tip:

— HS quan sat Hinh 23 trong SGK va thuc hi¢n HPKP 6.

— HS doc phan KTTT vé goc giita hai vecto trong khong gian va phan Nhan
x€t.

— HS theo ddi GV trinh bay Vi du 9 va quan sat huéng dan cach xac dinh goc
gitra hai vecto trong khong gian.

% Bdo cdo !cét qud hoat déng: GV goi mot HS phat bicu két qua caa HDKP 6.
Cac HS con lai lang nghe va dua ra nhan xét.

% Két lud@n va nhan dinh: GV nhan xét danh gia bai 1am ctia HS va nhdn manh
lai phan KTTT, phan Nhan xét.

Hoat dong 4.1.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: HS ap dung duoc kién thirc vé goc gitta hai vecto dé thuc hién
tinh cac bai toan co ban.

b) Noi dung: GV yéu cau HS dua vao Vi du 9 dé thuc hién HDTH 7.
¢) San pham: (AC,B'D’) =90°; (A'A,CB’) = 45".
d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tdp: GV chia 16p lam bdn nhém, cac nhom
suy nghi va thuc hi¢n HDTH 7.
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< HS thyec hién nhiém vy hoc tdp: Cac nhom HS doc, suy nghi vén dung kién
thirc da biét thuc hién yéu cau HDTH 7.

% Bdo cdo két qua hoat dpng: GV goi dai dién cac nhom trinh bay két qua da
tim dugc. Cac nhém con lai quan sat, doi chi€u két qua va nhan xét bo sung.

% Két ludn va nhdn dinh: GV danh gia, nhan xét cau tra 1oi cia HS véi dap an
ding.

4.2. Tich vo hwong cua hai vecto
Hoat dong 4.2.1: Kham pha

a) Muc tiéu: Nhic lai kién thirc vé tich vo hudng giita hai vecto trong mat
phang, tir d6 xac dinh tich vo hudéng gitra hai vecto trong khong gian.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 23 trong SGK va thuc hién HDKP
¢) San phim: a) (,V) =(E,E)= BAC=60° b) AB.AC=2.3. cos 60° =

d) To chirc thwe hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS quan sat Hinh 25 trong SGK va thuc hién HPKP 7.

-GV yéu cau HS doc phan KTTT vé tich vo hudng giita hai vecto trong khong
gian, phan Chu y va phan Nhan xét.

— GV trinh bay Vi du 10 va huéng dan HS cach xac dinh tich vd hudng gitra hai
vecto trong khong gian.

s HS thwc hién nhiém vu hoc tap:

— HS quan sat Hinh 25 trong SGK va thuc hién HDKP 7.

— HS doc phan KTTT vé tich vo hudng gitta hai vecto trong khong gian, phan
Chu y va phan Nhan xét.

— HS theo ddi GV trinh bay Vi du 10 va quan sat huéng dan cach xac dinh tich
v0 hudng gitra hai vecto trong khong gian.

% Bdo cdo két qud hoat dpng: GV goi hai HS 1én bang trinh bay két qua cta
HDKP 7. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két ludn va nhdn dinh: GV nhan xét danh gia bai 1am cta HS va nhin manh
lai phan KTTT, phan Cha y va phan Nhan xét.

Hoat dong 4.2.2: Thuwe hanh
a) Muc tiéu: HS 4p dung duogc kién thire vé tich v hudng giita hai vecto dé
thuc hién tinh cac bai toan co ban.

b) Noi dung: GV yéu cau HS dya vao Vi du 10 dé thuc hién HDTH 8.
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¢) San pham:

a) AB . AC =|AB|.[AC'|. cos(AB, AC')= AB . AC’ . cos(AB, AC')
=AB.AC'.cosB'/AC'=1.+/2.cos45° =1,

Tacoé AB LCC'= AB.CC'=0.

b) Ta c6 AC . AC' = AC . (AC +CC') = AC >+ AC .CC=2.

Suy ra COS(E’E)Z%:%. Vay (EE’) ~ 35°16'.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhi¢m vu hoc tdp: GV chia 16p 1am bon nhém, cac nhom
suy nghi va thyc hién HDTH 8.

< HS thyc hi¢n nhiém vu hoc tdp: Cac nhom HS doc, suy nghi van dung kién
thirc da biét thuc hién yéu cau HDTH 8.

% Bdo cdo két qua hoat dong: GV goi dai dién cac nhom trinh bay két qua da
tim dugc. Cac nhoém con lai quan sat, doi chi€u két qua va nhéan xét bo sung.

% Két lu@n va nhin dinh: GV danh gia, nhan xét cau tra 1oi cia HS voi dap an
ding.

Hoat dong 4.2.3: Van dung

a) Muc tiéu: HS van dung duoc kién thtrc d3 hoc vé tich vo hudng cua hai
vecto trong khong gian vao thuc té, bai toan lién mon.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh 27 trong SGK va thuc hién HDVD

¢) San phim:

— PG 16n cua trong luc P tac dong lén em nhé la: P=mg=25.9,8 = 245 (N).

— Cong sinh boi trong luc P khi em nh truot hét chiéu dai cau truot la:
A=IPl.ldl. cos(P, d) =245 .3 .5 . cos 60° = 428,75 (J).

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS quan sat Hinh 27
trong SGK va thuc hién HDVD 4.

s HS thwc hién nhi¢m vu hoc tdp: HS suy nghi tim cau tra 10i.

% Bdo cdo két qud hoat dpng: HS phat biéu két qua ca nhan di suy nghi tim
duoc.
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% Két ludn va nhdn dinh: GV danh gia, nhan xét cau tra 1oi cia HS véi dap an
ding.

C.NHIEM VU

— Xem lai cach xac dinh vecto téng, vecto hiéu cta hai vecto, tich caa mot sb
Vo1
mot vecto.

— Xem lai céch tinh tich v6 hudng cua hai vecto.

— Hoan thanh baitap 1, 2, 3,4, 5,6, 7, 8.

— Chuan bi bai méi “Toa d§ ciia vecto trong khong gian”.

TO TRUONG CM GIAO VIEN
, L
Leplt)—— 14
s M
Nguyén Quynh Hoa P Nguyén Loc
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TRUNG TAM GDNN - GDTX Gio vién: P Nguyén Loc

~  KHUVUCH4 i Mbén: Todn 12
TO GIAO DUC THUONG XUYEN Ngay day: 07-10-2025/Tuin CM:
NGAY SOAN 27/09/2025 05,06,07,08
TOA PQ CUA VECTO
TRONG KHONG GIAN

Thoi gian thuc hién: 4 tiet
Thoi gian thwe hign: 4 tiét
I. MUC TIEU

1. V& kién thirc

— Nhan biét duoc hé toa do trong khong gian.

— Nhén biét dugc toa do ciia mot diém va toa do ctiia mot vecto ddi vi hé truc toa do
Oxyz.

— Van dung dugc toa do cua mot diém va toa do ctia mot vecto dé gidi mot )
bai toan cd lién quan dén thuc tién.

2. V@& niing lwe

2.1. Nang lyc chung:

— Tu chu va tu hoc: HS tu chuin bi bai ¢ nha, tra 10i nhiing cau hoi ¢ cac
HDKP.

— Giao tiép va hop tac: HS hoat dong nhom théng qua viée st dung khai niém,
cong thirc, ki hiéu, quy tac dé thao luan, lam viéc nhém dé cung nhau lam ro mat
van d¢.

2.2. Nang luc Toan hgc:

— M6 hinh hoa toan hoc: HS phai x4c dinh dugc dugc bd ba $b hay chinh la toa
do diém dé biéu dién cho vi tri cua may bay trong HDKD, biét chon hé truc toa do
hop li cho mot hinh khong gian dé tir d6 xac dinh dugc toa do cia mét diém hay
mot vecto.

— Tu duy va lap luan toan hoc: HS biét sir dung cac quy tic tinh tong cua hai

vecto trong hinh hoc phéng dé biéu dién mot vecto theo ba vecto T, J,k vasuyra
duge toa d6 ctia mot diém hay mot vecto.

3. Vé pham chat

— Cham chi: C6 chuin bi bai trudc & nha, xem lai truc toa dd, hé truc toa do
Oxy, cac quy tac tinh tong hai vecto trong hinh hoc phang; tham gia tot hoat dong
nhom.
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— Trung thyc: HS thtra nhan va hoc tap cac két qua dung cua céac ban thong qua
cac hoat dong gidi cac bai tap luyén tap, thuc hanh, van dung.
IL. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU

1. Poi vé6i gigo vien: Ké hoach day hoc, SGK, SGV, ti vi, bai trinh chiéu.

2. P6i v6i hoc sinh: SGK, gidy A0, dd dung hoc tap.

II1. TIEN TRINH DAY HQC
A. KHOI PONG
Hoat dong: Khéi dong

a) Muc tiéu: Goi md két n61 HS vao bai toa do ciia mdt diém va mot vecto
thong qua tim bo ba s6 dé€ xac dinh vi tri cua may bay.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sét hinh va tra 10i cau hoi HPKD.

¢) San pham: HS tra 10i ding céu hoi: dé xac dinh dugc bo ba s6 clia may bay
nguoi ta phai xac dinh dugc toa do cua diém bicu dién cho may bay do trong khong
gian.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: M6i HS quan sat hinh va thuc hién
HDKD.
% HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi va tim cau tra 1oi.
7 % Bdo cdo két qud hoat dpng va thdo lugn: HS xung phong phat biéu quan
diém
ca nhan.

% Két lugn nhan dinh: HS 1am tot yéu cau cua GV (chua két luan tinh dung
sai).

B. KHAM PHA — THUC HANH - VAN DUNG

1. H¢ toa do trong khong gian

Hoat dong 1.1. Kham pha

a) Muc tiéu: Nhan xét dugc do dai va phuong cua ba vecto T,] ,E tir d6 nhan
xét dugc ba truc (O;T), (O; ]),(o; E).

b) Néi dung: GV yéu cau HS quan sat Hinh I trong SGK va thuc hién HDKP

¢) San phim:

a) Ba vecto i, ] Jk c6 phuong d6i mot vudng goc va cung ¢ do dai bang 1.
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b) Ba truc ( ) (O;i),(O;E) c6 cung cod géc toa do 1a O va co vecto don vi

-2 -

lan luot 1a i ,1,K.

d) T6 chire thuc hién

% GV chuyén giao nhi¢m vu hoc tip:

— GV yéu cau HS quan sat Hinh 1 trong SGK, van dung tinh chét cta hinh 1ap
phuong OABC.O'A'B'C’ c6 canh la 1 dé nhéan xét vé phuong va do dai cta 3 vecto |
,T,E; van dung kién thirc truc toa do dé néu nhan xét vé ba tryc (O;T), (O]) ,(O;E)
trong hinh.

— GV yéu cau HS doc phan KTTT vé hé toa do Oxyz va phan Nhén xét.

— GV trinh bay Vi du 1 va huéng dan HS v& hé truc toa do va xac dinh céc
vecto don vi trén cac truc toa do.

«» HS thuc hién nhiém vu hoc tip:
— HS quan sat Hinh 1 trong SGK thyc hi¢n HDKP 1.
—HS doc phﬁn KTTT vé hé toa do Oxyz va phﬁn Nhan xét.

— HS theo d&i GV trinh bay Vi du 1 va quan sat huéng dan v& hé truc toa do va xac
dinh cac vecto don vi trén cac truc toa do.

% Bdo cdo két qua hoat déng va thdo ludn: GV goi hai HS 16n bang trinh bay
HDKP 1. Cac HS con lai quan sat va dua ra nhan xét.

% Két lugn nhgn dinh: Thong qua hinh 1ap phuong va tra 10i cau hoi HS da
hinh dung dugc dinh nghia hé truc toa do trong khong gian.

Hoat dong 1.2. Thuc hanh

a) Muc tiéu: ,HS tu chon hé¢ truc toa do Oxyz phu hop cho mot hinh, tir d6 xac
dinh dugc diém goc va cac vecto don vi.

b) Noi dung: GV yéu cau HS v& céc truc Ox, Oy, Oz trén hinh 4 va chi ra vecto
don vi.

¢) San pham:

Véi gbe toa do O trang voi diém
A, ta chon tia AB la truc Ox, tia AD la
truc Oy, tia AS 1a truc Oz.

Cac vecto don vi la: T:ﬁ,
j=AD,k = AS

d) T6 chire thue hi€én
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% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: Mdi HS v& hinh va tra 161 cau hoi &
HDTH 1.

 HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi v€ hinh va tim cau tra 101.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va théio ludn: GV goi mot HS 18én bang v& hinh va
tra 101 cau hoi.

% Két lugn nhdn dinh: Mdi HS cb ging v& hinh chinh x4c, chon hé truc toa do
phu hop va tra 101 tot cau hoi trong bai thyc hanh.

Hoat dong 1.3. Van dung

a) Muc tiéu: Van dung hé truc toa d6 vao mo hinh thuc té, xac dinh duoc hé
truc va céac vecto don vi; van dung cac quy tic téng ctia hai vecto dé biéu dién mot
vecto theo ba vecto don vi tir 36 dan dat HS vao dinh nghia toa d§ cua mot vecto
trong hé truc Oxyz.

b) Néi dung: HS xac dinh duoc vecto don vi trén hinh, biéu dién duoc cac

vecto OC,OB,0A, AB theo 1, k.

¢) San pham:

a) Theo dé bai, ta c¢6 hinh vé:
b) OC =2i;

OB =2i +3j;

OA=5K + 2};

E:E+E§:—SE+ZT+].

d) Té chirc thwe hién
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: Chia 16p 1am 4 nhom, cac nhém thuc hién
HDbVD 1.
) <> HS thwc hién nhiém vy hoc tigp: Cac nhom trao d6i, thuc hién v& hinh va
thong nhat y kién ghi vao bang phu.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va théo lugn: Cic nhom dan bang phu, dai dién

nhom trinh bay. Cac nhém con lai theo doi, nhan xét, dat cau hoi dé lam sang to van
de.

% Két lugn nhdn dinh: Cac nhom nd lyc 1am bai, hoan thanh t6t nhiém vy
duoc giao.
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2. Toa dd cia diém

Hoat dong 2.1. Kham pha

a) Muc tiéu: Giap HS c6 co ho1 trai nghiém kham pha cach xay dung h¢ toa do
trong khong gian bang phuong phéap vecto, tir d6 dan dat HS tim hiéu dinh nghia toa
do cua
mot diém.

b) Néi dung: Biéu dién duogc vecto OB'theo ba vecto 1, ] k

¢) San pham:

_— —— — @ — @ —— @ —

OB'=0OB+00'=0A+0C+00" =OB'=3i+5]+2k .
d) To6 chirc thue hién

* GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

~M&i HS quan sat hinh va doc yéu cau & HDKP 2.

~— GV goi HS doc dinh nghia toa do cua mot diérp trong khong gian Oxyz va
nhan manh: x-hoanh d¢, y-tung do, z-cao do ciia mot diém.

— GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 2 dé hiéu rd hon cfing nhu biét x4c dinh toa
do cua mot diém khi da chon hé truc toa do phu hop.

% HS thwe hién nhiém vu hoc tip: HS suy nghi, ap dung quy tic hinh binh
hanh, tinh chit ctia hinh hop chit nhat va dit liéu dé bai dé phan tich OB’ theo ba
vecto T, ],E

% Bdo cdo két qud hoat dpng va thio lugn: GV goi mot HS 1én bang trinh bay
bai giai cia minh. Cac HS khac lam bai vao tap, theo doi nhan xét.

% Két lugn nhan dinh: Thong qua viéc biéu dién vecto OB’ theo ba vecto i , ] ,
k GV din dit HS tiép can duogc dinh nghia toa dd cua mot diém trong khong gian
Oxyz.

Hoat dong 2.2. Thuc hanh

a) Muc tiéu: Gitp HS thyc hanh tim toa d6 cia mot diém tir d6 hudng dan HS
tim hiéu toa d¢ cua vecto trong khong gian Oxyz.

b) Néi dung: Van dung quy tic hinh binh, tinh chét hinh lap phuong va dir liéu
dé bai cho dé phan tich cac vecto OB,OC, OC' theo ba vecto i j K.

¢) San pham:
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OB =5i+0] + 0k < B(5;0;0); A’? D
OC =OB +0D =5i +5 ] + 0k <> C(5;5;0); , i
i e
OC'=0C +OA' =5i +5 ] +5k < C'(5;5;5). #
O=A 1 ___f.o.___.. .
RN b
v ’l; C

d) T6 chirc thye hién
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: M5i HS v& hinh, thuc hién HDTH 2.

& HS thwc hién nhiém vu hoc tdgp: HS vé hinh va phan tich cac vecto OB,OC,

OC".

% Bdo cdo két qua hoat dpng va thio ludn: GV goi ba HS 1én ban trinh bay cach
phan tich ba vecto OB , oC , OC' theo ba vecto 1 ,] ,E . Céac HS con lai quan sat, nhan
XéEt.

% Két lugn nhan dinh: HS c6 ki ning van dung kién thirc da hoc dé tim duoc
toa do cua di€ém thong qua viéc phan tich vecto.

3. Toa d§ cua vecto
Hoat dong 3.1. Kham pha
a) Muc tiéu: HS hiéu duoc dinh nghia toa d6 ctia vecto trong khong gian Oxyz.

b) N¢i dung: Biéu dién dugc vecto atheo ba vecto i, j,K.

¢) San phfnm: Duya vao dinh nghia toa d§ cua mot diém, ta co:
A(a;a,;a,) < OA= aﬁ+a2]+a3ﬁ .Ma OA=a nén a= aﬁ+aj+agﬁ.
d) T6 chirc thye hién

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— MJdi HS thyc hién HDKD 3.

— GV goi HS doc dinh nghia va nhan xét vé toa d6 clia vecto trong khong gian
Oxyz.

— GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 3 dé hiéu rd hon ciing nhu biét cach xac
dinh toa d6 cua vecto khi da chon hé truc toa do phu hop.

% HS thwe hién nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi va tim cau tra 10i.
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% Bdo cdo két qud hoat déng va théo ludn: HS xung phong tra 10i.

% Két lugn nhgn dinh: Thong qua viéc biéu dién vecto a= aﬁ+ a2i+ aSE GV
dan dit HS tiép can dinh nghia toa d6 ctia mot vecto trong khong gian Oxyz.

Hoat dong 3.2. Thuc hanh 3

a) Muc tiéu: Phat trién ki ning phan tich mot vecto theo céc vecto don vi dé
xac dinh toa d§ vecto trong hé truc Oxyz.

b) Noi dung: Sau khi chon dugc hé truc toa do thich hop, xac dinh dugc vecto
don vi va toa do cua cac vecto ﬁ ﬁ Kg AM .
¢) San pham:

a) V€ hé truc toa d0 Oxyz theo y€u cau dé bai va chi ra cac vecto don vi.

z

Goi 1, J lan luot 1:21 trung diém cua cac
canh AB, AD; K la diém thudc AS sao cho

AK =%AS.Khi do: Al = AJ = AK —1.

Cac vecto don vi trén cac truc la:

—_—

i=Al, j=AJ, k=AK.

b) Tim toa dd cua cac vecto NS), ﬁ, E,m
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AB =2i+0]+0k = AB = (2;0;0).
AD =0i+2]+0k = AD = (0;2;0).
AS=0i+0]+3k = AS =(0;0;3) .

Goi H la giao diém 2 duong chéo AC va
BD, E 1a trung di€ém AS.

Suy ra MH // AS, EM//AH va AE = g .

Tt @6 ta coO AHME 1a hinh binh hanh.

m:mm:%m;\—s
:m%(mﬁ)ﬁ:

Vay AM = (1;1; gj )

d) To chirc thwe hién

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tdp: M6i HS v& hinh, quan sat hinh va thuc
hién HDTH 3.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: HS v€ hinh va chon hé truc, dva vao gia
thiét bai toan dé xac dinh vecto don vi, xac dinh toa d0 cua cac vecto
AB, AD, AS, AM .

% Bdo cdo két qua hoat déng va théo ludn: GV goi HS 1én bang trinh bay ciu
tra 101, HS con lai nhan xét, dat cau héi dé hi€u ro bai toan.

& Két lugn nhdn dinh: HS c6 ki niang chon hé truc toa d6 Oxyz pht hop va xac
dinh dtng toa do cua vecto.

Hoat dong 3.3. Van dung 2

a) Muc tiéu: HS c6 co hdi van dung dinh nghia toa dd vecto trong hé truc Oxyz
vao thyc té, van dung kién thuc gia tri lugng giac trong tam gidc vudng de tinh toan
va xac dinh toa d§ cua may bay.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat hinh v&, suy nghi phan tich vecto oM
theo cac vecto don vi dé xac dinh toa d§0 may bay.

¢) San pham:
Tinh duoc do dai cac doan théng:
OC =14.c0s65° =#5,92;ON =CM =14 .sin65° ~12,69;
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OA=BN =12,69.5sin32° ~6,72; OB=12,69 . cos32° ~10,76.

_— — — @ —— —

Suyra M (6,72;10,76;5,92).
Vay toa d¢ clia may bay gan bing b¢ ba s6 (6,72;10,76; 5,92).

d) To6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tidp: Mbi HS quan sat hinh va thuc hién
HDbVD 2.

s HS thuc hi¢n nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi va tim cau tra 10i.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va théo ludgn: GV goi HS 1én bang trinh bay bai
toan.

< Két lugn nhin dinh: HS biét 4p dung quy tic hinh binh hanh, gia tri luong
giac trong tam gidc vuong dé xac dinh toa d§ may bay.

C. NHIEM VU

— Xem lai h¢ truc toa do Oxyz, dinh nghia toa d0 cua diém va toa do cta vecto
trén h¢ truc Oxyz.

— Xem lai cach chon hé truc toa do Oxyz thich hop, str dung kién thtrc dd hoc dé
tinh toan, sir dung quy tac hinh binh hanh dé phan tich mot vecto theo 3 vecto don
Vi.

— Hoan thanh baitap 1, 2, 3,4, 5,6, 7.

— Chuén bi bai méi “Biéu thikc toa dd ciia cac phép toin vecto”.

TO TRUONG CM GIAO VIEN
, L
Lglf— r'e
s M
Nguyén Quynh Hoa P6 Nguyén Loc
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TRUNG TAM GDNN - GDTX Gio vién: P§ Nguyén Loc

. ~ KHU VUC 4 i Mén: Toan 12
TO GIAQ DUC THUONG XUYEN Ngay day: 04-11-2025/Tuan CM:
NGAY SOAN: 27/10/2025 11,12,13,14
BIEU THUC TOA PO

CUA CAC PHEP TOAN VECTO
Thoi gian thuc hién: 4 tiét

I. MUC TIEU
1. Vé kién thirc

— Nhan biét dugc cac phép toan cua vecto trong khong gian tong va hi¢u cua
hai vecto, tich ciia mot s6 véi mot vecto, tich vo hudng cua hai vecto.

— Xac dinh duoc do dai cua mot vecto khi bi€t toa do hai dau mut cua n6 va
biéu thirc toa d0 ctia cac phép toan vecto.

— Xéc dinh duoc biéu thirc toa dd cua cac phép toan vecto.
- Van dung duoc toa dg cua vecto dé gidi mot sb bai toan c6 lién quan dén thuc
tien.
2. Vé niing hre
2.1. Nang luc chung

— Tu cha va tu hoc: HS tur chudn bi bai & nha, tra 101 dugce nhirng cau hoi & cac
HDKP.

— Giao tiép va hop tac: HS hoat dong nhom thong qua viéc tim hiéu kién thirc
biéu thirc toa d0 cac phép toan vecto.

2.2. Nang luc Todan hoc

— Giai quyét van dé toan hoc: giai dugc céac bai toan lién quan vé bi€u thuc toa
dd cua cac phép toan vecto lién quan dén thuc tién.

— Tu duy va lap luan toan hoc: Giai quyét duogc cac bai toan thong qua cac hoat
dong thuc hanh, van dung.

3. Vé pham chit

— Cham chi: C6 chuén bj bai truéc & nha; tham gia tdt hoat dong nhom.

— Trung thuc: HS thira nhan va hoc tip cac két qua dung cta cac ban thong qua
cac hoat dong gidi cac bai tap luyén tap, thuc hanh, van dung.
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IL. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU
1. Doi véi gido vién: Ké hoach day hoc, SGK, SGV, ti vi, bai trinh chiéu.
2. P6i v6i hoc sinh: SGK, may tinh cam tay, d6 dung hoc tap.

III. TIEN TRINH DAY HQC
A. KHOI PONG
Hoat dong: Khéi dong

a) Muc tiéu: Giap HS c6 co hdi thao luan vé cach thuc hién céc phép toan
vecto dya trén toa d cua ching trong khong gian Oxyz twong tu nhu da lam trong
mat phang Oxy.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sét hinh va thuc hién HDKPD.
c) San phadm: d+a'=(x+xy+y"z+2).
d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhigm vu hoc tip: Mdi HS quan sat hinh va doc yéu cau ¢
HDKD.

+¢ HS thuc hién nhiém vu hoc tap: HS suy nghi tim cau tra 10i.

% Bio cdo két qud hoat dong va thio ludn: HS xung phong phat biéu quan diém
ca nhan.

% Két lugn nhén dinh: HS 1am tot cic yéu ciu cua GV (chua két luan tinh
ding sai).
B. KHAM PHA - THUC HANH - VAN DUNG

1. Biéu thirc toa dd ciia tong, hiéu hai vecto va tich ciia mét sé véi mot
vecto

Hoat dong 1.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS nhan biét dugc cac phép toan tong va hi¢u cua hai vecto, tich
cua mot s0 vo1 mot vecto.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat va thyc hién HPKP 1.

¢) San pham: HS tra 101 dugc cac cau hoi 6 HDKP 1, tur d6 trinh bay duoc dinh
nghia cac phép toan tong va hiéu cua hai vecto, tich cia mot s6 voi mot vecto.

a)a=ai+a,]+a,k, b=bi+h,]+bk.
b) a+b=(a,+b)i+(a,+b,)]+(a,+b)K;
a-b=(a,-b)i+(a-b)j+(a-b)k;
ma = (ma1)7+ (mazﬁ + (mas)E :
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d) T6 chirc thire hién:
< GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— Chia 16p thanh bén nhoém. Nhom 1 va Nhoém 3 1am cau a. Nhom 2 va Nhom 4
lam cau b. Cac nhom tién hanh thao ludn, trinh bay 161 giai vao bang phu.

— GV goi mdt HS doc dinh nghia cac phép toan téng va hiéu cua hai vecto, tich
cua mot sO vo1 mot vecto.

~ — GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 1, qua d6 HS hiéu rd hon cac phép todn
tong va hiéu cua hai vecto, tich cia mot s6 véi mot vecto.
— GV yéu cau HS doc phan Nhan xét va phan Chu ¥.
% HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhét y kién viét
161 gidi vao bang phu.
% Bdo cdo két qud hoat dpng va théo lugn: Cic nhom dan bang phu lén bang,
dai dién ting nhom trinh bay. Cac HS chu y theo ddi dit ra nhitng cau hoi dé 1am

sang to
van dé.

% Két lugn nhan dinh:
— Cac nhém nd lyc 1am bai hoan thanh tét nhiém vu duoc giao.

— Thong qua dai dién cac nhom trinh bay, HS da hinh dung duoc dinh nghia cac
phép toan tong va hiéu cta hai vecto, tich clia mot s6 vai mot vecto.

Hoat dong 1.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: HS hiéu va xac dinh duogc cac phép toan tong va hiéu cua hai
vecto, tich cua mdt s6 vo1 mot vecto.

b) Néi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDTH 1.
¢) San pham:

a) Taco 4a=(8;-20;12), 16:(0;3;—1) 3c =(3;2L6).
3 3’ 3
Suyra d —4a-p+3c= (11 L 55)
3 3" 3
by Ta ¢6 a=(2,-5,3), 4b=(0;8,—4), 2c =(2,14;4).  Suy ra
e=a—4b+2c=(4111),
c) Tacd m= (—6;15,-9) =—-3(2;-5;3) = ~3a. Do d6 a cung phuong vé6i vecto m
d) T6 chirc thwe hién:

% GV chuyén giao nhi¢m vu hoc tip: GV yéu cau HS thyc hién HDTH 1.
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% HS thwe hign nhigm vu hoc tdp: HS theo ddi va lam bai theo yéu cau cua
GV.

% Bdo cdo két qua hoat dong va théo lugn:

— GV goi mot HS 1én bang trinh bay bai giai ctia minh.

— Céc HS khéc lam bai vao tap, theo doi nhan xét.

% Két lugn nhdn dinh: GV nhan xét va yéu cau cac HS stra bai vao tap.

Hoat dong 1.3: Van dung

a) Muc tiéu: Phat t,rién nang lyc giai quyét van dé toan hoc cho HS thong qua
viéc giai bai toan thuc té.

b) Noi dung: GV yéu cau HS thyc hién HPVD 1.

¢) San pham:

a) Taco v+w=(135;9; -3).

b) Vi U= (7;2;0) =2(3,5;1,0) = 2W nén vecto ctia thiét bi tham do cung hudng va
do 1on gap hai lan vecto van toc cia dong hai luu.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhi¢m vu hoc tip: Mdi HS quan sat hinh va 1am HDVD 1.

% HS thwe hién nhigm vu hoc tip: HS theo ddi va lam bai theo yéu cau cua
GV.

% Bdo cdo két qua hoat dong va théo lugn:

— GV goi mot HS 1én bang trinh bay bai gidi ciia minh.

— Cac HS khéac lam bai vao tap, theo doi nhan xét.

,030 Két lu@n nhin dinh: HS van dung biéu thirc cac phép toan toa do dé giai
quyét mot bai toan thuc te.

2. Biéu thitc toa d ciia tich vé hwéng

Hoat dong 2.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS nhan biét duoc biéu thuc toa do cua tich vo hudng.

b) Noi dung: GV yéu cau HS doc HDKP 2 va tra 10i cau hoi trong dé bai.

¢) San pham:

a) a=ai+a,]+ak, b=bi+b,j+bk.

b) i =i.i=[i. lilcos(i, 1) =1.1.cos0° =1;

2

:i : H]\ : mCOS(], ])zl.l.coso° =1:
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—2

K =k .k=Ikl.[klcos(k, k)=1.1.cos0° =1;

~1

c)a.b =(aﬁ+a2]+a3 ).(b17+b2]+b3§)
= aibliﬁ2 +a1b27 . ]+a1b3? : E+a2b2]2 +a2blf. ]+a2b37. E+a3b3E2 +a3blf. E+a3b2] Kk
=ab +ab, +a;;.
d) T6 chirc thye hién:
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tap:
— GV chia 16p thanh ba nhom. Nhéom 1 1am cau a, Nhém 2 lam cau b, Nhom 3
lam
ciu c. Cac nhom tién hanh thao luan, trinh bay 10i giai vao bang phu.
— GV yéu cau HS hiy quan sat va thuc hién HDKP 2.
— GV goi mot HS doc dinh nghia biéu thirc toa d6 cua tich vo huodng.
— GV rut ra nhan xét.

— GV hudng dan HS tim hiéu Vi du 2, qua d6 HS hiéu r& hon vé biéu thic toa
do cua tich vé huong.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhat y kién viét
101 gidi vao bang phu.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va théo lugn:

— Céc nhom dan bang phu 1én bang, dai dién ting nhém trinh bay.

— Cac HS chii y theo ddi dat ra nhitng cau hoi dé lam sang to van dé.

% Két lugn nhgn dinh:

— Céc nhom nd lyc 1am bai hoan thanh tét nhiém vu duoc giao.

— Thong qua dai dién cac nhom trinh bay, HS d4 hiéu dugc dinh nghia biéu thic
toa dd cua tich v6 hudng.

Hoat dong 2.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: Hiéu va tinh dugc tich vo hudng cta hai vecto, d§ dai va goc giira
hai vecto.

b) Noi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDTH 2.
¢) San pham:

a) M.Nn=-5.2+4.(-7)+9.0=-38, m. p=-5.6+4.3+9. (-4) =-54;

b) Iml = [(-5)2 + 42 + 9% = 122, 6‘21/22 +(=7)2+0? =+/53;
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a) m.n 38 38

cos(m,n)=——=—= = :

( Iml [l V122 .63 /6466

c) Tacd p-q=6-1+3-(-2)+(~4)-0=0. Vay ¢ vudng goc véi p.

d) To chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhi¢m vu hoc tip: Mdi HS doc va thuc hién HDTH 2.

% HS thwe hién nhiém vu hoc tip: HS thuc hién cic budc tinh toan tim ra két
qua.

% Bdo cdo két qud hoat dong va thio Iudn: HS 1én bang trinh bay theo cac budc
da hoc.

% Két lugn nhdn dinh:GV nhan xét bai 1am cua HS trén bang.

Hoat dong 2.2: Van dung

a) Muc tiéu: Phat t,rién nang lyc giai quyét van dé toan hoc cho HS thong qua
viéc giai bai toan thuc té.

b) Noi dung: GV yéu cau HS thyc hién HDVD 2.

¢) San phim: A=Tf .a=5.70+4.20+(-2).(—40)=510J.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhi¢gm vu hoc tdp: Mdi HS quan sat hinh va tinh cong sinh bai
luc 1.

< HS thuwc hién nhiém vy hoc tdp: HS ap dung biéu thirc toa d6 cua tich vo
hudng dé giai quyét bai toan thuc te.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va thio lugn: GV goi mot HS 1én bang trinh bay
bai giai cia minh. Cac HS khac lam bai vao tap, theo doi nhan xét.

< Két lugn nhdn dinh: HS van dung biéu thirc toa do cua tich vo hudng dé
giai quyéet mot bai toan thuc té.

3. Van dung

3.1. Xdc dinh toa dp ciia vecto khi biét toa dp diém dau va diém cudi

Hoat dong 3.1.1: Kham pha

~a) ‘Ml.lc tie}u: HS nhan biét duoc toa d6 ciia mdt vecto khi biét dugce toa do

diém dau va di€ém cuoi.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat va thyc hién HDKP 3.

¢) San phim: Ta c6 OB =(Xg: Ya:Zg) (TA:(XA; YaiZa)-

Suy ra ﬁ:@—ﬁ:(xB—xA;yB—yA;zB—zA).
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d) Té chirc thwe hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS hiy quan sat va thuc hién HDKP 3.
— GV rat ra nhan xét vé do dai cua vecto AB.

— GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 3, qua dé HS hiéu rd hon toa d6 cua vecto
khi biét toa do cua diém dau va diém cuodi, do dai cua vecto.

 HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi va lam viéc ca nhan.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va thdo lugn: Goi mot HS xung phong 1én trinh
bay két qua ctia minh, cac HS con lai theo doi nhan xét.

% Két lugn nhdn dinh: Thong qua ban trinh bay két qua trén bang, HS di hinh
dung dugc toa do cua vecto AB.
Hoat dong 3.1.2: Thwe hanh

a) Muc tiéu: HS hi¢u va xac dinh dugc toa d cua vecto khi biét toa do diem
dau va diém cuodi, tinh duoc do dai cua vecto.

b) Noi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDTH 3.
¢) San pham:

a) Taco MN =(—16;2;4), NP = (9;6;1), MP = (~7,4;5).

b) Tacod MN :‘W‘:\/(—16)2+22+42 - 269, NP:‘W‘:\/92+02+42 -\97;

MP = ‘W‘ = J(=7)? +(~4)* +5° =310.

d) T6 chirc thye hién:

< GV chuyén giao nhigm vu hoc t@p: GV yéu cau HS thyc hiégn HDTH 3.
% HS thwc hi¢n nhi¢m vu hoc tip: HS theo doi va lam bai theo yéu cau cua
GV.

% Bdo cdo két qud hoat dong va théo luin:

— GV goi mot HS 1én bang trinh bay bai gidi cua minh.

— Céc HS khéc lam bai vao tap, theo doi nhan xét.

% Két lugn nhdn dinh: GV nhan xét va yéu cau cac HS stra bai vao tap.
3.2. Toa dj trung diém ciia doan thdng va trong tim ciia tam gidc
Hoat dong 3.2.1:Kham pha

a) Muc tiéu: HS nhan biét dugc toa d6 trung diém cta doan thang va trong tim
cua tam giac.
b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat va thuc hién HDKP 4.
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¢) San pham: Taco O_A:(XA;yA;zA), @:(XB;yB;zB), af:(xc;yc;zc).

~— 1= =3\ 1 X, + X +Y, Z,+2
OM:E(OA+OB)=§(XA+XB;yA+yB;zA+zB) hay M( A2 B;yAZyB; A2 B]

@:%(ﬁ+@+@):%(xA+xB+xC;yA+yB+yc;zA+zB+zC)

hay G(XA+)§:+XC ; yA+);B+yc ;ZA+Z§+ZCJ‘

d) T6 chirc the hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cau HS hay quan sat va thyc hién HPKP 4.

— Gy huéng dan HS tim hiéu Vi du 4, qua dé HS hiéu 16 hon cach tim toa d6
trung diém, trong tam.

s HS thwce hién nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi va lam viéc ca nhan.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va théo lugn: Goi mot HS xung phong 1én trinh
bay két qua ctia minh, cac HS con lai theo ddi nhéan xét.

% Két lugn nhdn dinh: Thong qua ban trinh bay két qua trén bang, HS d3 nhan
biét dugc toa do cua trung diém, trong tam.

Hoat dong 3.2: Thuc hanh
a) Muc tiéu: Hiéu va tinh duoc toa do cua trung diém, trong tam.
b) Néi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDTH 4.

¢) San pham

a) Ta co6 toa dg cac trung diém 1a M '[—1;1;§j, N '(—l;oﬁj, P'(§;§;3j.

2 2
;3;2].
3
d) Té chic thuc hién:
% GV chuyén giao nhigm vu hoc tap: Mdi HS doc va thuc hién HDTH 4.

b) Toa do trong tdm cua tam giac M'N'P" la G(

wIlnN

% HS theec hign nhiém v hec tap: HS thuc hién cac budc tinh toan tim ra két
qua.

% Bdo cdo két qud hoat dong va thio ludn: HS 1én bang trinh bay theo cac budc
da hoc.

% Két lugn nhdn dinh:GV nhan xét bai lam cua HS trén bang.
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Hoat dong 3.2.3: Van dung

a) Muc tiéu: Phat tricn nang luc giai quyét van dé ton hoc cho HS thong qua
van dung cac biéu thac toa do cua cac phép toan vecto trong giai todn hinh hoc.

b) Néi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDVD 3.
¢) San pham:

bat hé truc toa do Oxyz nhu hinh v¢.

Ta c6 AOla dudng cao trong tam giac déu

ABC nén AO:a.sin600:%.
a3 a3 a
a) A|0;—;0|, S| 0;—:;a |, B| ——:;0;0 Y
: L 2 ] ( 2 ] ( 2 j e

,C(E;O;O].
2

b ML_E.ﬂ.EJ, N(é;a_@;aj_ )

4’ 4 2 4’ 4 2

d) T6 chirc thye hién:
% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:
—Mbi HS quan sat hinh va tim toa do cac diém theo yéu cau caa HDVD 3.

— Chia 16p thanh bdén nhoém. Nhom 1 va Nhom 3 1am ciu a. Nhom 2 va Nhom 4
lam cau b.

— Cac nhém tién hanh thao luan, trinh bay 15i giai vao bang phu.

% HS thue hién nhigm vu hoc tip: Cac nhom trao d6i théng nhat ¥ kién viét 10i giai
vao bang phu.

% Bio cdo két qud hoat dpng va thdo lugn: Cac nhom dan bang phu 1én bang,
dai dié€n tirng nhom trinh bay. Cac HS cht y theo déi dat ra nhiing cau hoi dé€ lam sang
to van dé.

% Két lugn nhéan dinh:HS van dung biéu thiic toa d6 cua cac phép toan vecto
deé xac dinh toa dd cac diém theo yéu cau cia HDVD 3.

— GV hudng din HS tim hiéu Vi du 5, 6, qua d6 HS hiéu o hon cac phép toan
toa d0 cac vecto.

Hoat dong 3.2.4: Thuwc hanh

a) Muc tiéu: Hi€u va tim dugc toa do chan duong cao, d0 dai cac canh va goc
gitra hai vecto.

b) Noi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDTH 5.
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¢) San pham

a) Ta ¢ NP=(2-L-1). Vi K la chan dudng cao ké tr M nén KeNP va
MK L NP.

Goi K(x;y;2), tacéd NK = (x—5;y—9;z-3).
Vi NK, NP cling phuong nén ton tai s6 thuc t € Rsao cho NK =tNP.
Do d6 x-5=2t, y-9=-t, z-3=—t, suyra K(5+2t;9-t;3-t).

Tacé MK =(5+2t;8—t;1-t).
WL@@W-W=O<:>10+4t—8+t—l+t=0<:>6t=1<:>t:%.

Suy ra K(ﬁﬁgj
3 3 6

b) Ta c6 MN =(5;8:1), MP =(7;7;0).
Suy ra MN =|MN|=+/5? +82+12 =310, MP =|MP| =72 + 72+ 0* = 74/2..

MN.MP 5.7+8.7+1.0 13\5
MN.MP  310.72 30
d) Té chirc thuc hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tdp: Mdi HS doc va thuc hién HPTH 4.

C) cosM = ,suyra M ~14°19".

% HS theec hign nhiém v hec tap: HS thuc hién cac budc tinh toan tim ra két
qua.

% B4&o cao két qud hoat dgng va thdo lugn: HS 1én bang trinh bay theo cac
budc da hoc.

% Két lugn nhdn dinh:GV nhan xét bai 1am cua HS trén bang.
Hoat dong 3.5: Van dung

a) Muc tiéu: Phét tricn nang lyc giai quyét van dé toan hoc cho HS thong qua
viéc giai bai toan thuc té.
b) Néi dung: GV yéu cau HS thuc hién HDVD 4.

¢) San pham:

a) Taco AB=(4;6;8), AC = (8;10:3), BC = (4;4,,-5).

AB =|AB| = /42 + 67 +8? =229 , AC =|AC| = /87 +10? + 32 = 173"

82



BC =|BC|=1[4? + 42 + (-5)* = /57 .
AB.AC 4.8+6.10+8.3 116
b) cosBAC = = = ,
) AB.AC 2429 .\173  2./5017
d) To chirc thuc hién:
% GV chuyén giao nhi¢gm vu hoc tgp: Mdi HS quan sat hinh va thyc hién
HDbVD 4.
% HS thec hién nhigm vu hec tdp: HS ap dung biéu thirc toa d6 cua cac phép
toan vecto dé giai quyeét bai toan thuc te.

suy ra BAC =~ 35°2'.

% Ba&o cao két qua hoat déng va thdo lugn: GV goi mot HS Ién bang trinh bay
bai giai cia minh. Cac HS khéac lam bai vao tap, theo ddi nhan xét.

% Két lugn nhdn dinh: HS van dung biéu thirc toa d6 ciia cac phép toan vecto
dé giai quyét mot bai toan thuc té.
C. NHIEM VU

— Xem lai cong thirc cac phép toan tong va hiéu cua hai vecto, tich cia mot s6
Voi
mot vecto.

— Xem lai biéu thirc toa do cua tich vo hudng, cong thire trung diém, trong tam.

—Hoanthanh baitap 1, 2, 3, 4,5, 6, 7, 8.

— Chuan bi bai méi “Bai tap cudi chwong I1”.

TO TRUONG CM GIAO VIEN
Lglth— g
Nguyén Quynh Hoa D5 Neguyén Lic
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TRUNG TAM GDNN — GDTX Gi#o vién: D5 Nguyén Lic
) ~ KHUVUCH4 i Moén: To4an 12
TO GIAO DUC THUONG XUYEN  Ngay day: 02-12-2025/Tuin CM: 15,16,17
NGAY SOAN: 24/11/2025

BAI TAP CUOI CHUONG II
Thoi gian thuc hién: 4 tiet

I. MUC TIEU
1. Vé kién thirc
On tap cing cb vé:

— Nhan biét dugc vecto va cac phép toan vecto trong khong gian (tong va hiéu
cua hai vecto, tich cia mdt s6 voi mot vecto, tich vo hudng cua hai vecto).

— Nhan biét duoc toa do ciia mot vecto dbi véi hé truc toa do.

— Xac dinh duoc do dai cia mdt vecto khi biét toa do hai dau mut cia n6 va
biéu thuc toa d0 cua cac phép toan vecto.

— Xac dinh duoc biéu thirc toa dd cua cac phép toan vecto.

— Van dung duoc toa do cua vecto dé gidi mot s6 bai toan co lién quan dén thuc
tién.

2. Ve nang luc

2.1. Nang luc chung:

— Tu chu va tu hoc: HS x4c dinh dugc dung dén dong co, thai do hoc tap; tu
danh gia va diéu chinh duoc ké hoach hoc tap; tu nhan ra duoc sai sot va cach khac
phuc sai sot.

— Giao tiép va hop tac: HS hoat dong nhom thong qua viéc thao luan cac bai
toan trong SGK.

2.2. Nang lyc Todn hoc:

— Giai quyét van dé Toan hoc: Biét tiép nhan cau hoi, bai tap co van dé hoidc dit
ra cau hoi; phan tich duuoc cac tinh huéng trong hoc tap.

3. Vé pham chit

— Cham chi: Ham hoc hoi, ¢6 y thirc tim toi, kham pha.

— Trung thuc: Pua ra cac két qua bai tap mot cach chinh xac.

— Trach nhiém: C6 ¥ thirc 1am viéc nhom; san sang chiu trach nhiém véi 16i noéi
va viéc lam cta ban than; hoan thanh cac nhiém vu hoc tap.
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II. THIET BI DAY HQOC VA HQC LIEU
1. Doi véi gido vién: Ké hoach day hoc, SGK, SGV, ti vi, bai trinh chiéu.
2. P6i v6i hoc sinh: SGK, may tinh cam tay, 46 dung hoc tap.

II1. TIEN TRINH DAY HOC
A. CAU HOI TRAC NGHIEM

Hoat dong 1: Cau héi thwe hanh, van dung

a) Muc tiéu: HS van dung céac kién thirc vé toa do diém, toa do vecto ddi Véi
hé truc toa do, cac phép toan vecto trong khong gian, xac dinh dugc toa do trung
diém doan théng, toa do trong tam tam giac, goc gitta hai vecto, tich vo hudng cf,la
hai vecto, ... dé tim dap an ding trong cac phuong an lya chon & cac cau hoi trac
nghiém.

b) Noi dung: HS doc va thuc hién giai cac ciu hoi trac nghiém.

) San phfam: bapan: 1.D;2.D;3.B;4.D;5.A;6.B;7.D; 8. A.

1.Tacd OM =2i+j < M(2:10).

2.Tacé AB=(3-33).

y = Xathe g
2
3. Vi71a trung diém cua doan thang 4B nén ta co Y, :%:0.
sttt
2
Vay toa do 1(1;,0;4).
Xt XgtXe g
3
4. Vi G la trong tdm cua tam giac ABC nénta cd | Y, :L;ercz4 i
Z,+25+12
6= A 3B c_9

Vay toadd G(1,4;2).
5. Goi D(Xy;Yp:25). Tacod AB=(L,-1-2), FC:(—B—XD;S—yD;l— z;) .
—-3-X, =1 Xp =—4
ABCD 12 hinh binh hanh khi va chi khi AB=DC < {5—y, =-1<1y, =6 .
1-z,=-2 Z,=3
Vay D(—4;6;3) .
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0. \/§+( 1).1+0

|u| |V| JO? +(=1)*+0° . J +12+O2

7. Ta ¢ AB=(-3;4;-2), BC = (6;~6;5) = AB-BC = (-3)-6+4:(6) +(~2)-5=-52

6. Ta co coso = =—= Suy ra o=

8. Goi M(X,,:Yy:2y). Tacod AB=(2-2-1),MA=(-1-x,;2-Y,,;3-2,).

2=-2-2X, Xy =—2
AB=2MA & {-2=4-2y, <1y, =3 .Suyra M[—2;3;gj.

-1=6-2z, |, _7
=
2

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhigm vu hoc tip: GV yéu cau HS hoat dong c4 nhan, doc
va thuc hién cac cau hoi tric nghiém, sau d6 GV goi HS 1én bang trinh bay.

«» HS thuc hi¢n nhiém vu hoc tdp: HS hoat dong ca nhan, thuc hién tra 101 cac
cau hoi theo yéu cau.

% Bdo cdo két qud hoat dong va thdo lugn: HS dai dién nhom lén bang trinh
bay. Cac HS con lai theo ddi, nhan xét, danh gia.

% Két lugn nhgn dinh: GV nhan xét thai ¢ lam viéc, phuong an tra loi cua
cac nhom, ghi nhén va tuyén dwong nhém HS c¢6 cau tra 161 t6t nhat. Huéng dan HS
chuén bi cho nhiém vu tiép theo.

B. BAI TAP TU LUAN

Hoat dong 2: Bai tap van dung

a) Muc tiéu: HS sir dung cac kién thire da hoc trong chuong dé giai quyét cac
bai tap tu luan van dung.

b) Noi dung: GV yéu cau HS doc va thuc hién giai cac bai tip trong Bai tap tu
luan.

¢) San phim:

9. a) Toa d6 cac dinh con lai cta hinh hop chir nhat la: 0'(0;0;5), A'(2;0;5),
C'(0;3;5), O(0; 0; 0)B(2;3,0), A(2;0;0), C(0;3;0).

b) OB'=(2;3;5)= OB'=+/22 +3? +5? =4/38.
10. Dya vio Hinh 2 trong SGK ta cé: toa do diém P(2;3;3) = OP =(2;3;3).

Vay khoang cach OP =+/22 +32 +3 =+/22..

11. Ta c6 4v=(0;8,-4), 2w=(2;14,4). Suy ra a=U—4v—2w = (0;-27;3).
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12. Goi M (X5 YyiZy )- W:(l—xM;Z—yM;3—zM),
MC = (1- Xy ; =2 = Yyi-5-2, ).

1-x, =-3+3X, Xy =1
Tacd MB=-3MC < {2-y, =6+3y,, <1y, =-1= M(L-1-3).
3-1z,, =15+3z,, z,, =—3

Suy ra AM =(1-2;-5) = AM = /1% + (-2)?+(-5)? =+/30 .

13.Taco Ju+v =luf +20 v+ =2242.2.4. cos60° +47 =28 = [t +v]= 247 .
14. a) Ta c6 OB = (0;-2;3). Goi toa do diém H(x;y;z).

Suyra(ﬁ:(x;y;z), mz(x—l;y—2;2+1).

Vi H(x;y;z) l1a chan duong cao ké tr A nén H OB va AH 1. OB,

OH =tOB .
Suyras__ _ ,VéiteR

OH .0B=0
x=0
x=0 x=0 x=0 :E
y=-2t y=-2t y=-2t 13
< z=3t <:> z=3t e z=3t g z:_1—231
0(x-1)-2(y-2)+3(z+1)=0 [-2y+3z+7=0 [4t+9t+7=0 t 7
13

Suyra H O14 —21 — AH = 1,—E 8
13" 13 13 13

2
= AH =[AH] =, |(-1)° +( 12) +(—§j 37T
13 13 13
b) Dién tich tam giéc OABlaS_%AH oB=L.¥377 \/_—\/7

2 13
15. a) Toa d6 van téc b cuia may bay B 1a b =3a = (900;600;1200).

b) Téc do ciia may bay B 14 |o| =+/900% + 6007 +1200? ~1616 km/h.
16. Xét tir dién déu ABCD c6 canh bang a (a>0). Goi M la trung diém cua
BC; O va G lan luot la trong tdm cac tam giac ABC va BCD. H la giao diém cua
AG va DO.

Xeét hé truc toa do Mxyz (véi M (0;0;0)) nhu hinh v& , ta co:
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B(O;E;Oj, c(o;—ﬂ;oj. :
2 2

AB*-BM? =—= suyra A(iOOJ
MO:%AM—i suy r aO(—\/_ OOJ
Tuong ty ta c6 GM _af
A0 =2 AM :a_\@.
3 3
AG =JAM?—GM? = \/( ) [a%q ¥
Ta c6 AAOH -~ AAGM (g—g), suy ra ﬁ—g:g—l\Hﬂ tr do6 suy ra
AG 12 6 12
TE_ _ax/g;g;_a 6] HE- _ay3. __;_a\/_
6 2 12 6 2 12
Ta co
. % o'
cosBHC:cos(H_B’,mf)zHB'ch 36 4 144 __1
HB . HC \/3a2 a’  6a’ \/3a2 a’ 6a*> 3
- 7+ . - - -
36 4 144 36 4 144

= BHC =109,5° .Ta thay goc lién két chinh 13 BHC nén ta c6 dpem.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhi¢m vu hoc tdp: GV yéu cau HS thao luan nhém, doc va
thuc hién cac bai tap thyc hanh, van dung, sau d6 GV goi HS 1én bang trinh bay.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: HS hoat dong nhom, thuc hién tra 161 cac
cau hoi theo yéu cau.

% Bdo cdo két qud hoat dong va thdo lugn: HS dai dién nhom 1én bang trinh
bay, cac HS con lai theo doi, nhan xét, bd sung.

& Két lugn nhgn dinh: GV nhn xét thai d lam viée, két qua thyc hién cua
cac nhém HS, ghi nhén va tuyén duong HS c¢6 cau tra 101 tot nhat.
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— GV chét kién thire tong thé trong bai hoc.
— HS veé nha thdng lai cac kién thirc d3 hoc trong chwong I1.

_ — Chuin bj bai méi “Chwong IIL Céc sb dic trung do mirc d9 phan tén cho
mau so li€éu ghép nhom”.

TO TRUONG CM GIAO VIEN
, L
lS— A
s i M
Nguyén Quynh Hoa P& Nguyén Loc
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TRUNG TAM GDNN — GDTX Gi#o vién: D5 Nguyén Lic
) ~ KHUVUCH4 i Mon: Toan 12
TO GIAO DUC THUONG XUYEN ~ Ngay day: 02-12-2025/Tuin CM: 13,14
NGAY SOAN: 27/11/2025

CHUONG 3. CAC SO PAC TRUNG PO MUC PQ PHAN TAN
CHO MAU SO LIEU GHEP NHOM

KHOANG BIEN THIEN
VA KHOANG TU PHAN V]
CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM

Thoi gian thyc hién: 3 tiét

I. MUC TIEU
1. V& kién thirc
~ —Nhén biét va doc dugc thong tin s6 liéu cia mau sb liéu ghép nhom thong qua
bicu do, bang bicu.
— Tinh dugc céc sb dic trung do mutc d6 phan tan: khoang bién thién va khoang
tor phan vi cua mau s6 liéu ghép nhém bang cong thirc.

— So sanh cac so liéu, giai thich dugc y nghia va vai tro cta céac s6 dac trung noi
trén.

— Chi ra dugc nhiing két luan nho ¥ nghia cta cac s6 dic trung néi trén dé giai
quyét bai toan thuc té c6 lién quan dén mau sb liéu ghép nhom.

2. Vé niing lre
2.1. Nang luc chung:

— Ty chu va tu hoc: HS tu chuin bi bai ¢ nha, tra 161 duge nhitng cau hoi ¢
HDKP.

— Giao tiép va hop tac: HS hoat dong nhom thong qua viéc tim khoang bién
thién va khoang tir phan vi cua mau so liéu ghép nhom.

2.2. Nang luc Todn hoc:

— Giai quyét van dé toan hoc: gidi bai toan thuc t€ vé viéc doc dit li¢u ghép
nhom trén mot bi€u do lién quan dén viéc tap thé duc déu dan.

— Tu duy va lap luan toan hoc: st dung cong thic va hiéu ¥ nghia cac s dic
trung dé giai caic HDTH, HDVD.

3. Vé phiam chit
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— Cham chi: C6 chuan bj bai trudc ¢ nha, chuin bi cic cong thirc tim khoang
bién thién va khodng tr phan vi cia mau so6 liéu ghép nhom; tham gia tot hoat dong
nhom.

— Trung thuc: HS thira nhan va hoc tip cac két qua dung cia cac ban thong qua
cac hoat dong gidi cac bai tap luyén tap, thuc hanh, van dung.
II. THIET BI DAY HOC VA HQC LIEU

1. Poi vé6i gigo vien: Ké hoach day hoc, SGK, SGV, ti vi, bai trinh chiéu.

2. P6i v6i hoc sinh: SGK, may tinh cam tay, d6 dung hoc tap.

II1. TIEN TRINH DAY HQC
A. KHOI PONG
Hoat dong: Khéi dong

a) Muc tiéu: Goi mé két ndi HS vao bai khoang bién thién va khoang tir phan
vi cua mau so li¢u ghép nhom thong qua bai todn thuc té vé bi€u do cdt lién quan
dén thoi gian tap thé duc buoi sdng cua hai nhan vat.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat hinh va thuc hién HDKP.

¢) San pham: Nhin vao biéu d6, HS thiy cac cot bicu thi thoi gian tap thé duc
cua bac Binh cao gan bang nhau nén c6 thé 1am tudng thoi gian tap cua bac Binh
déu hon, nhung can tinh cac s6 dic trung khac cua mau so liéu ghép nhom dé ket
luan.

d) To chirc thye hién:

$ GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: Mbi HS quan sat hinh va doc yéu cau &
HDKD.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tip: HS suy nghi tim cau tra 10oi.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va thdo lugn: HS xung phong phat biéu quan
diém
ca nhan.

% Két lugn nhan dinh: HS lam tot cic yéu cau cia GV (chua két luan tinh
ding sai).

B. KHAM PHA - THU'C HANH - VAN DUNG
1. Khoang bién thién
Hoat dong 1.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS doi chiéu céc so li€u tim ra khoang bién thién ctia mau s6 li€u
ghép nhom thong qua bang so ligu.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat bang s6 liéu va thuc hién HDKP 1.
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¢) San pham: Y kién d6 dung. Vi ta thiy trong bang sb liéu, can ning 16n nhat
qua xoai c6 thé dat duogc 1a 450g, con can nang bé nhat qua xoai co thé dat duoc la
250g. Do do, bat ki hai qua nao cling c¢6 hi¢u s6 can nang khong vuot qua 200g.

d) T6 chirc thire hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip:

— GV yéu cAu HS thuc hién HDKP 1.

— GV goi mot HS doc phan KTTT va phan Chua .

-GV huc’rng~d§n, HS tim hiéu Vi du 1, qua d6 HS hiéu rd hon cach tim khoang
bién thién cua mau so li€u ghép nhém bang cong thurc.

— GV rat ra ¥ nghia khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhom.

— GV hudng HS tim hiéu Vi du 2, HS c¢6 thé tra 10i cau hoi & HDKP.

< HS thwe hién nhiém vu hoc tip: HS quan sat bang so lidu va tra 101 dugc
cau hoi.

% Bdo cdo két qud hoat dong va théo ludn: GV goi mot HS tra 101 ciu hoi.

< Két lugn nhgn dinh: Thong qua bang s6 lidu ’Vé khoang can nang cua cac
qué xoai, HS da hinh dung dugc dinh nghia khoang bién thién cia mau sé li¢u ghép
nhom.

Hoat dong 1.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: Budc dau hinh thanh cach tim khoang bién thién ciia mau sé lidu
ghép nhém. Bén canh do, HS néu dugc y nghia thyc tién lién quan dén cau hoi.

b) Noi dung: GV yéu cau HS tim khoang bién thién cia miu sd liéu ghép
nhom. Dya vao Vi du 2 dé thuc hién HDTH 1.

¢) San phim:

Khoang bién thién cta chiéu cao ctia cac ban hoc sinh nit 16p 12C 1a: 185 - 155 =30
(cm).

Khoang bién thién cta chiéu cao clia cac ban hoc sinh nit 16p 12D la: 180 — 155 =
25 (cm).

Vay néu so sanh theo khoang bién thién thi chiéu cao cua hoc sinh 16p 12C ¢
do phan tan 16n hon.

d) To chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: Chia 16p thanh bén nhom tuong Gmg
bon td6. Cac nhom tién hanh thio ludn, trinh bay 161 giai vao bang phu.

% HS thuwc hi¢n nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhat y kién viét
101 giai vao bang phu.
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% Bdo cdo két qud hoat dpng va théo ludn: Cic nhom dan bang phu 1én bang,
dai dién tirng nhom trinh bay. Cac HS chu y theo doi dat ra nhitng cau hoi dé lam sang
to van de.

% Két lugn nhan dinh: Cac nhom nd luc 1am bai hoan thanh tét nhiém vu
dugc giao, gidi quyét dugc bai toan tim khoang bién thién cia mau so li¢u ghép
nhom.

2. Khoang tir phén vi
Hoat dong 2.1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS biét cach tim tr phan vi va ndm duogc ¥ nghia ctia t& phan vi.

b) Noi dung: GV yéu cau HS doc quan sat bang sb liéu va tra 161 cau hoi &
HDKP 2.

¢) San pham:

a) Co mau n=24+62+34+21+9=150.

GOl X} Xy X5 12 mau sd liéu géc g6m s6 ho gia dinh dugc xép theo thur tu
khong giam.

Ta €O: X;,..., Xp €[200;250); Xys,..., X5 €[250;300); Xg7,..., X, €[300;350);

Xio1:+es g1 €[350;400) 5 Xyp,..., Xis0 € [400;450) .

TG phén vi thit nhat clia mau s6 lidu gdc 1a X, €[250;300). Do do, tir phan vi

thr nhat cua mau sO ligu ghép nhom la
120_24 16175
Q, =250+ & -(300 — 250) = ~ 260, 809.

T& phan vi thir ba ciia mau s6 liéu gbc 1a x,,; € [300;350) . Do do, tir phan vi thir

ba cua mau s6 ligu ghép nhom la
3.150
, (24+62) 11505
Q, =300+ 34 -(350 - 300) = ~ 338,97.

b) Doanh nghiép can huéng dén cac gia dinh c6 murc thu nhap trong khoang
[Q;Q,) =[269,89;338,97) (triéu dong).
d) Té chirc thwe hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS quan sat ki bang s liéu
va phan chu y trong sach gido khoa lién quan dén cong thurc tinh ti phéan vi th i .

% HS thwe hign nhiém vu hoc tip: HS quan sat bang s liéu, tra 10i timg cau hoi
cua GV.
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% Bdo cdo két qud hoat dpng va thdo ludn: HS trinh bay quan diém cé nhan,
gidi thich tirng cau tra 101.

% Két ludn nhan dinh: HS giai quyét t6t cac van dé, qua d6 hinh dung dugc
cach tinh t&r phan vi thtr i thong qua cong thuec.

— GV goi mdt HS doc phan Chu y va kién thirc vé khoang ttr phan vi ciia mau
s0 liéu ghép nhom.

— GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 3, qua d6 HS hiéu 1 hon céch tim khoang
tor phan vi cua mau so6 liéu ghép nhém bang cong thirc.

— GV rat ra ¥ nghia khoang t&r phan vi cia mau sb liéu ghép nhom.
Hoat dong 2.2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: Phat trién ki ning tim t& phan vi tht i ctua miu sb liéu ghép
nhom.

b) Noi dung:

— GV yéu cau HS doc yéu cau ctia HDTH 2 va tra 10i cau hoi: So sanh khoang
tor phan vi ciia mau s liéu ghép nhém vé thoi gian tap thé duc budi sdng moi ngay
cua 2 nhan vat trong HDKD.

— GV yéu cau HS doc yéu cau cia HPTH 3 va tra 10i cau hoi a, b.
¢) San phim:
Hoat dong Thuc hanh 2

Thoi gian (phit) [15;20) | [20;25) | [25;30) | [30;35) |[35;40)
S6 ngay tap clia bac 5 12 8 3 2
Binh

S6 ngay tap clia bac An 0 25 5 0 0

Thoi gian tap thé duc budi sang mdi ngay cia bac Binh

CO miu n=5+12+8+3+2=30.

GOi X X,;...; X, 12 mAu s6 lidu gdc gdm s6 ngay tap cia bac Binh duoc xép theo
thtr tyr khong giam.

Ta cO: X,,..., % €[15;20); Xg,..., %7 €[20;25); Xq,.... Xo5 €[25;30) ;

Xag1 Xo71 X5 € [30;35) 5 Xpq, X5 €[35;40).

TG phan vi thi nhat ciia miu s6 lidu gbc 1a X, €[20;25). Do do, tir phan vi thir

30

S
nhét ctia mau s liéu ghép nhom 1a Q, =20+ 412 (25-20) = 52_045 '
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T phén vi thir ba ctia mau s6 lidu gdce 1a x,, €[25;30). Do d6, t& phan vi thi ba

o 3305, 19) e
cua mau so liéu ghép nhom 1a Q, = 25+T-(30— 25)= TR

Ta c6 khoang t& phan vi cia miu s6 liéu ghép nhom 1a
455 505 355
0= - = ~71,4.
16 24 48
Thoi gian tap thé duc budi sang mdi ngdy ciia bac An

C& mau n'=25+5=230.

A

Goi Y,;Y,;.; Yoo 12 miu s6 liéu gdc gom sd ngay tap cia bac An duoc xép theo
thtr ty khong giam.

Ta €O: Y,y Vos €[20;25) 5 Yo, -.ny Yoo €[ 25;30).
TG phan vi tht nhat cua mau s6 lidu gbe 14 y, €[20;25). Do d6, t&r phan vi tht

30
nhit cia mau sd liéu ghép nhom 1a Q; =20+ 2i5 -(25-20)= ? :

TG phan vi thit ba ctia mau s6 lidu goc 12 y,, €[20;25). Do do, ti phan vi tht ba
3.30

ctia mau so liéu ghép nhém 1a Q] =20+ % -(25-20) = 4—29 .
, , A s . X K oqea . , . ., 49 43
Ta c6 khoang tr phan vi ciia mau s6 ligu ghép nhom la A, = 55" 3.

Vay khoang tir phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhom vé thoi gian tap thé duc budi
sang moi ngay cua bac Binh 1én hon bac An

Hoat dong Thuc hanh 3

a) Dua vao két qua cua vi du 4, ta tinh duoc

Thoi gian [15; [18:21) | [21;24) | [24:27) | [27;30) | [30;33)
(phut) 18)
S lan 22 38 27 8 4 1

Khoang bién thién: R =33-15=18 (phut)
Gia tri x trong mau s6 liéu 1a gia tri ngoai I¢ néu x>Q,+1,5A, hodc
x<Q ~15A,.

Suy ra x>@+1,5-@:@z 29,31 hodc x< 693—1,5-505 = 881z11,59.
3 114 228 38 114 6
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Vay cac gia tri ngoai 1€ thudc khoang [30;33)

Khoang bién thién ctia mau s liéu ghép nhom sau khi loai bo gid tri ngoai 16:
30 — 15 =15 (phut).

Goi 7,;2,;...; %, 14 miu s6 liéu gbc gdm thoi gian 99 1an di xe buyt cua ong
Thing di xe buyt tir nha dén co quan duoc xép theo thir ty khong giam, sau khi da
loai bo céc gia tri ngoai 1¢

Ta co: 7,,..., 2, €[15;18); Z,5,..., Zs €[18;21) ; Z,y,..., 25, €[ 21;24) ;

Zggy o Zgs €[ 2427) 5 Zog, .., Zgg €[ 27;30).

TG phan vi thit nhat ciia mau s6 liéu goc 1 z,; €[18;21). Do do, tir phan vi thir

99

a2 2769
nhat cua mau so liéu ghép nhom la Q) =18+ 3 -(21-18) = 15

TG phan vi thit ba cia mau s6 liéu géc la z,. e [21; 34). Do @6, tr phan vi thir ba

3.99

——(22+38) 271

(24-21)=——.
(24-21)="7

cia mau so6 liéu ghép nhom 1a Q] =21+

Vay khoang tr phin vi cua mau sO liéu ghép nhéom i
271 2769 1991
= - = ~4,37.
12 152 456
Nhan xét: Sau khi loai bo gia tri ngoai 1€, khoang bién thién méi gidm manh
con khoang tir phan vi méi khong bi anh hudng nhiéu.

b)

Aq

Chiéu cao (cm) | [155; [160; [165; [170; [175; [180;
160) 165) 170) 175) 180) 185)
S6 hoc sinh nit 2 7 12 3 0 1
16p 12C
S6 hoc sinh nit 5 9 8 2 1 0
16p 12D

Chiéu cao ciia cac ban hoc sinh nir 16p 12C

Codmiu n=2+7+12+3+1=25.

GOl X} X,;...; %, 1a mau so li¢u goc vé chiéu cao cua cic ban hoc sinh nit 16p

12C duge xép theo thir ty khong giam.

Ta c6: X, X, €[155;160); X;,..., X, €[160;165); Xy,..., X, €[165;170);

Xo21 Xp3: Xog €[170;175) ; X,5 €[180;185).
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T& phan vi thir nhat ciia mau sé liéu gbc 1a %(X6 +X,) €[160;165). Do do, tir

)

phan vi thir nhat ctia mau s6 lidu ghép nhom 1a: Q =160+ 4 - -(165-160) = 4565

T& phan vi thr ba cia mau sd liéu goc 1a %(x19 + X, ) €[165;170) . Do do, tir

phan Vi thir ba cua mau sO liéu ghép nhom la:

3255 _(247)

Q, :165+4T (170-165)= 27

Khoing t& phian vi cia mau s6 lieu ghép nhom  la:
A _2705_4565_675~603

© 16 28 112
Chiéu cao cuia cic ban hoc sinh nit 16p 12D.
Comau n=5+9+8+2+1=25.

GOl Y5 Y, Yy 12 mau sd liéu géc vé chiéu cao cua céc ban hoc sinh nit 16p
12D dugc xép theo thu ty khong giam.

Ta co: V..., Y5 €[155;160); Yi,..., V1o €[160;165); Vi, ..., ¥,, €[165;170);
Vs Yos €[170,175) ; y,; €[175;180).

Ta phan vi thir nhit ctia miu sé lidu gbc 1a %(y6 +Y,)€[160;165). Do do, tu

C

phan vi thir nhét ctia mau sd liéu ghép nhom la: Q =160+ -4 S -(165-160) = —5;25-

Ta phan vi thi ba ctia mau sd lidu goc 1a %(y19 + Y, ) €[165;170). Do do, tu

phan vi thr ba cua mau s6 ligu ghép nhom la:
3.25
=, —(5+9)
Q, :165+4T (170-165) = 53
Khoang t& phian vi cia miu s6 lieu ghép nhom  la:
A, = 5375 5785 _ 2095 707,
32 36 288
Co Ay > A, nén chiéu cao ctia cac ban hoc sinh nit 16p 12D c6 do phan tan 16n
hon 16p 12C

d) T6 chirc thye hién:
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@ GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: Mdi HS doc HDTH 2, 3 va tra 15i cau
hoi & phan ndi dung.

«» HS thwc hién nhiém vu hoc tap:

— Péi v6i HPTH 2: HS thuc hién cac budc tinh toan tim ra két qua.

— Péi v6i HPTH 3: HS tién hanh cac bude tinh toan twong tu Vi du 4a.

% Bdo cdo két qud hoat dong va thio ludn: HS 1én bang trinh bay theo cac budc
da hoc.

< Ké’tjuﬁ,n nhdn dinh: HS c6 ki nang tim t& phan vi thr i va khoang tr phan
vi trong mau so6 liéu ghép nhém.
Hoat dong 2.3: Van dung

a) Muc tiéu: HS biét duoc cac budc tim khoang tir phan vi trong mau sb lidu ghép
nhom.

b) Noi dung: GV yéu cau HS doc va tra 1oi cau hoi & HDVD.
¢) San pham:
a) Khoang bién thién ctia mau sb liéu ghép nhom tng véi khu vure A 1a:
34— 19 = 15 (tudi).
Khoang bién thién ciia miu s6 liéu ghép nhom tng véi khu vuc B la:
31 — 19 = 12 (tudi).
Tubi két hon cua phu nir khu vuc A.
CO mau n=10+27+31+25+7=100.
GOi X} Xy;...; X, 12 mau s6 lidu gdc vé do tudi két hon ciia phy nit & khu vuc A
dugc x€p theo thtr tu khong gidm.

Ta €O Xy Xy €[19;22) 5 X3,y Xgy €[22525) 5 Xag, ..y Xeg €[ 25;28) ;
Xogs -1 Xog € [28;31) 5 Xgq,-.s Xigo €[31;34).

Ta phan vi tha nhat ctia mau sé lidu goc 1a %(X25 +X,5 ) €[22;25). Do do, tu

100
— 10 71

phan vi thir nhat ciia mau s6 liéu ghép nhom la: Q, =22+ 427 (25-22)= 3

T& phén vi thir ba cia mau s6 lidu goc 1a %(x75 +X;5) €[28;31). Do d6, tir phan

vi thr ba cua mau s6 ligu ghép nhom la:
3'100 —(10+27+31) 71
=28+ (31-28)=—.
% 25 ( ) 25
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Khoang tir phan vi cia mau s liéu ghép nhém la: Ao = %—% 37858 517.

Tubi két hon cua phu nir khu vuc B.

Cd miu n=47+40+11+2=100.

GOi Y, Y- Yy 12 mAu s6 liéu gbe vé do tudi két hon cia phy nit & khu vuc B
dugc xép theo thir ty khong giam.

Ta co:
Yirer Yar €[19:22) 5 Yagoos Yor €[22525)5 Yegooons Yos €[25,28) 5 Vo, Yio €[28;31).

. ’ A 5 X A [N A \ 1 r r
T& phan vi thir nhat ctia mau s6 liéu goc la E(y25+ Y ) €[19;22). Do do, tir

100

phan vi thir nhat ctia mau s6 liéu ghép nhém la: Q] :19+F (22-19)= 968

Tt phan vi tht ba ctia mau sb liéu gbc 1a %(y75 +Yy5) €[22;25). Do do, tir phan
. . g 200 -4 241
vi thlr ba cua mau s6 liéu ghép nhom la: Q; = 22+T (25-22)=

Khoang tir phan vi ctia mau sb liéu ghép nhom 1a: Ag = 2121 - 9578 = 11?7407 ~3,5.

b) C6 Ay, <A, nén phu nit & khu vuc B ¢6 d¢ tudi két hon dong déu hon.

d) To chirc thye hién:

& GV chuyén giao nhiém vu hoc tdp: GV yéu cau HS tim khoang bién thién
va khoang tr phan vi theo yéu cau dé bai.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tdp: HS tinh toan, tra 101 ting cau hoi ciia GV.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va thio ludn: HS trinh bay quan diém c4 nhan,
gidi thich tirng cau tra 101.

% Két lugn nhan dinh: HS giai quyét tot cic van dé, qua do hinh dung duoc
cac budc tim khoang bién thién va khoang tir phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhom.,

C.NHIEM VU

— Xem lai cach tim khoang bién thién va khodng tir phan vi cia mau so liéu ghép
nhém.

— Xem lai y nghia ciia khoang bién thién va khoang tr phan vi trong mau s
liéu ghép nhom.

— Hoan thanh bai tap 1, 2, 3, 4.
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— Chuan bi bai méi “Phwong sai va do léch chuan ctia mau so liéu ghép

TO TRUONG CM GIAO VIEN
, L
wal)——- A
i Sl M
Nguyén Quynh Hoa P Nguyén Loc
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TRUNG TAM GDNN — GDTX Gi#o vién: D3 Nguyén Lic
) ~ KHUVUCH4 i Moén: Toan 12
TO GIAO DUC THUONG XUYEN  Ngay day: 09-12-2025/Tuin CM: 14,15
NGAY SOAN: 08/12/2025

PHUONG SAI VA PQ LECH CHUAN
CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM

Thoi gian thyc hién: 3 tiet

I. MUC TIEU
1. Vé kién thirc

— Nhan biét va doc dugc thong tin s6 liéu ciia mau sd lidu ghép nhom thong qua
bicu do, bang biéu.

— Tinh dugc phuong sai cia mau sb liéu ghép nhom bang cong thuc, dé biét
murc d0 phan tan cua dir liéu xung quanh gié tri trung binh.

— Tinh dugc do 1éch chuan cta mau s6 liéu ghép nhom bang cong thire, dé do
luong su chénh 1éch cua dir lidu.

— So sanh cac so li¢u, giai thich dugc y nghia va vai tro cua phuong sai, d¢ 1éch
chuan.

— Chi ra dugc nhimng két ludn nho y ‘nghia cua phuong sai va do léch chuan dé
giai quyét bai toan thuc té c6 lién quan dén mau sé liéu ghép nhom.

2. Vé niing luc
2.1. Nang luc chung:

— Ty chu va tu hoc: HS tu chuin bi bai & nha, tra 101 duoc nhitng cau hoi ¢
HDKP.

— Giao tiép va hop tac: HS hoat dong nhom thong qua viée tim phuong sai va
dd 1éch chuan ctia mau so li¢u ghép nhom.

2.2. Nang luc Todn hoc:

— Gidi quy€t van dé toan hoc: giai bai toan thuc t€ vé doc dir liéu ghép nhom
trén mot bieu d6 mo ta chiéu cao cua hoc sinh nir 16p 12.

— Tu duy va 1ap luén toan hoc: str dung cong thirc va hiéu y nghia ctia phuong
sai, do I¢ch chuan dé giai HDTH 1, 2 trong SGK.
2. Vé pham chit

— Cham chi: C6 chuan bi bai truéc & nha, chuan bi cic cong thirc tim phuong
sai va dg léch chuan cia mau s6 li¢u ghép nhém; tham gia tot hoat dong nhom.
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— Trung thyc: HS thira nhan va hoc tap cac két qua dung cua cac ban thong qua
cac hoat dong giai cac bai tap luyén tap, thuc hanh.
IL. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU

1. Poi véi gido vien: Ké hoach day hoc, SGK, SGV, ti vi, bai trinh chiéu.

2. Péi v6i hoc sinh: SGK, may tinh cam tay, d6 dung hoc tip.

III. TIEN TRINH DAY HQC
A. KHOI PONG

Hoat dong: Khéi dong

N a) Muc tiéu: Goi md két ndi HS vao bai hoc phuqng §ai V{él d6 1éch chuan c1ila
mau so li¢u ghép nhom thong qua bai todn thuc té vé biéu dé cdt lién quan dén
chi€u cao cua cac hoc sinh nit 16p 12.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat hinh va doc yéu cau & HPKD va dit ra
cac van dé dé khoi dong bai hoc:
¢) San pham: HS lap dugc bang tan sb ghép nhom cua mau so licu 6 HDKD,

xéac dinh gia tri dai dién cia mdi nhém va tinh s6 trung binh ctia mau sé liéu ghép
nhom trong biéu do.

d) T6 chirc thue hién:

% GV chuyén giao nhigm vu hoc tip: Mdi HS quan sat hinh va doc yéu cau ¢
HDKP.

« HS thuc hién nhiém vu hoc tdp: HS suy nghi tim cau tra 101.

% Bdo cdo két qud hoat dpng va thdo lugn: HS xung phong phat biéu quan
diém
ca nhan.

% Két lugn nhén dinh: HS 1am tot cic yéu ciu cua GV (chua két luan tinh
ding sai).

B. KHAM PHA - THU'C HANH - VAN DUNG
1. Phuong sai va d léch chuan
Hoat dong 1: Kham pha

a) Muc tiéu: HS doi chiéu cac so li€u 1ap dugc bang tan s6 ghép nhém cua mau
s0 liéu ghép nhom thong qua bang s6 liéu.

b) Noi dung: GV yéu cau HS quan sat bang s liéu va thuc hién HDKP ¢ dau
bai hoc.

¢) San pham:
d) T6 chitc thwe hién:
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% GV chuyén giao nhigm vu hoc tdp: Bang sb liéu cho biét sb luong nit sinh
trong tirng nhom chiéu cao. GV yéu cau HS hay quan sat bang va thuc hién HDKP
¢ dau bai, tor d6 hdy néu nhan xét ding hoac sai vé két qua tinh dugc va giai thich.
(cac ket qua tinh sai nay s€ dugc GV thu thap dé lam dép an nhiéu trong cac cau hoi
trac nghiém).

% HS thwe hién nhiém vu hoc tip: HS quan sat bang sb lidu va tra 161 duoc
cau hoi.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va thio ludn: GV goi mot HS 1én bang trinh bay
két qua HDKP. Cac HS con lai quan sat va nhan xét.

% Két lugn nhdn dinh: Thong qua bang sb liéu vé nhom chiéu cao cua cac nit
sinh 16p 12, HS da hinh dung dugc dinh nghia phuong sai va d¢ 1éch chuan ctia mau
s0 liéu ghép nhom.

— GV goi mot HS doc dinh nghia vé phuong sai va do léch chuan, ciing phan
Chuy.

— GV huéng dan HS tim hiéu Vi du 1, qua d6 HS hiéu rd hon cach tim phuong
sai va do Iéch chuan cua mau s6 liéu ghép nhém bang cong thirc méi hoc.

— O Vi du 2 s& giap HS biét xir 1i dif liéu géc dé chuyén bai toan vé dang Vi du
1, dong thoi biét cach tinh sai s6 twong do1 cua do 1éch chuan ctia mau so li¢u ghép
nhom so véi do 1€ch chuan cia mau so liéu goc.

— GV rut ra y nghia phuong sai va o 1éch chuan ctia mau s liéu ghép nhom.

— GV tiép tuc cing cb cong thic méi hoc qua Vi du 3, dong thoi qua Vi du 3
nay, s€ giip HS thay dugc sy phan tan r6 hon bang cach so sanh d6 1éch chuan cua
diém s6 2 16p 11A va 11B.

— GV huéng dan HS Vi du 4, HS thay duoc sy déng déu trong mirc lwong khoi
diém cua cong nhan & 2 khu vuc nho két qua tinh Phuong sai va do 1éch chuan.

— GV huodng dan HS Vi du 5, HS thay duoc y nghia ctia phuong sai va do léch
chuan véi do rai ro cua gia ¢o phicu.

Hoat dong 2: Thuc hanh

a) Muc tiéu: Budc dau thuc hanh cach tim phuong sai va do léch chuan cua
mau s6 liéu ghép nhém. Bén canh do, HS néu duoc y nghia thyc tién lién quan dén
cau hoi.

b) Noi dung: HS hoat dong nhém dé hoan thanh phiéu hoc tap.

PHIEU HQC TAP - HOAT PONG NHOM
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* Hoat dong Thuc hanh 1
Budc 1: Lap bang gia tri dai dién

Chiéu cao (cm) [160; [164; [168; [172; [176;
164) 168) 172) 176) 180)

Gia tri dai dién

Tan so

Budc 2: S6 trung binh ctia mau s6 liéu ghép nhém la:
Budc 3: Phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom la:
Buéc 4: Do 1éch chuan ctia mau s liéu ghép nhom la
* Hoat dong Thuc hanh 2

Bang théng ké sb buéc theo gia tri dai dién:

S6 budc (don vi: nghin)

Mai

Ngoc

» Xét mau so lieu so buoc cua Mai:

S6 trung binh ctia mau s6 liéu ghépnhom la: ...l

Do 1éch chuan ctia mau so6 liéu ghép nhom 1a: ..o,

» Xét mdu so liéu so buoc cua Ngoc:

D6 1éch chuan ctia mau s6 lidu ghép nhdm 13 ..o,

DO oo , nén néu danh gid do déu dan theo phuong sai va do
léch chuan thi s6 budc cuaban ............ déu dan hon so6 budc cua ban

¢) San phim:

KET QUA PHIEU HQC TAP - HOAT PONG NHOM
* Hoat dong Thuc hanh 1
Budc 1: Lap bang gia tri dai dién

Chiéu cao (cm) | [160; [164; [168; [172; | [176; 180)
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164) 168) 172) 176)

Gia tri dai dién 162 166 170 174 178

Tan s 3 5 8 4 1

Budc 2: s6 trung binh ctia mau so li€u ghép nhom la:

Yo = 3.162+5.166+8.;.Z0+4.174+1.178 _ 35:5L0 _169,05

Budce 3: Phuong sai ciia mau so liéu ghép nhom la

2
S%= i(3.1622 +5.166° +8.170° + 4.174% +1.178%) —(3550j = 8000 ~18,14
21 21 441
Buéc 4: Do 1éch chuan ctia mau s liéu ghép nhom la
s [B00_a0d5 _,
441 21
* Hoat dong Thuc hanh 2
Ta c6 bang thong ké sd budc theo gia trj dai dién:
S6 budce (don vi: nghin) 4 6 8 10 12
Mai 6 7 6 6 5
Ngoc 2 5 13 8 2
« Xét mau sd lidu sé budce cua Mai:
S6 trung binh ctia miu sé liéu ghép nhom la
- 64+76+6.8+6.10+5.12 234 39
X1 = = =—=17,80.
30 30 5
Phuong sai ctia miu so liéu ghép nhom 1a
S;2 = i(6.42 +7.6°+6.8° +6.10° +5.12%) —(7,80)2 _189_ 7,56.
30 25
Do léch chuan ctia mau s6 liéu ghép nhém 1a S, = ,/% = 321 ~2,75.

« Xét mau sd lidu s budce cua Ngoc:
S6 trung binh ctia mau sb liéu ghép nhom 1a
- 24+56+13.8+8.10+2.12 246 41
X2 = = =—=8,20.
30 30 5

Phuong sai ctia mau so6 liéu ghép nhém 1a
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5,2 :%(2.42 +5.62+13.82 +8.107 +2.12) (8, 20)° = 27_857 ~3,83.

. X x 1 C 1y 287
D0 1éch chuan ctia mau s6 li¢u ghép nhom 1a S, = % ~1,96.

Vay S, <S;, nén néu danh gia do déu dan theo phuong sai va d6 1éch chuan thi
s0 budc cua ban Ngoc déu dan hon s6 budce cuia ban Mai.

d) T6 chirc thye hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: Chia 16p thanh bén nhom tuwong Gmg
bon td, moi t6 nhan mot Phiéu hoc tap. Cac nhom tién hanh thao luan, trinh bay loi
giai vao Phiéu hoc tap.

% HS thuc hi¢n nhiém vu hoc tdp: Cac nhom trao d6i thong nhat y kién viét
101 giai vao Phiéu hoc tp.

% Bdo cdo két qua hoat dong va thdo ludn: Cic nhom ghi két qua 1én Phiéu
hoc tap, dai dién ting nhom trinh bay. Cac HS chu y theo doi dét ra nhitng cau hoi
deé lam sang té van de.

Két lugn nhgn dinh: Cac nhom nd lyc 1am bai hoan thanh tot nhiém vu duogc
giao, giai quyét duoc bai toan tim dugc phuong sai va dg 1éch chuan ciia miu sd
liéu ghép nhom, dong thoi biét dugc v nghia vé sy phan tan (46 dong déu) trong dir
liéu nghién ctru.

C. NHIEM VU:

— Xem lai cach tim phuong sai va do 1éch chuin ctia miu s6 liéu ghép nhom.

— Xem lai ¥ nghia ctia phwong sai va d6 1éch chudn cia mau s6 liéu ghép nhom.

— Hoan thanh bai tap 1, 2, 3, 4.

— Chuan bi bai méi “Bai tip cudi Chwong ITI”.

TO TRUONG CM GIAO VIEN
) {(L’f‘j?
qlf—— 4
[ M
Nguyén Quynh Hoa P6 Nguyén Loc
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TRUNG TAM GDNN - GDTX Gi4o vién: Pd Nguyén Loc
., KHUVUCA4 ) Mén: Todn 12
TO GIAO DUC THUONG XUYEN  Ngay day: 23-12-2025/Tudn CM: 16
NGAY SOAN: 18/12/2025

BAI TAP CUOI CHUONG III

Thoi gian thuc hign: 2 tiét

I. MUC TIEU
1. Vé kién thirc
On tap va cung cb vé:
~ —Nhan biét va doc duoc thong tin s6 liéu ctia mau s liéu ghép nhom thong qua
biéu do, bang bicu.

— Tinh dugc céc s6 dic tung do mire d6 phan tan: khoang bién thién va khoang tir
phan vi cua mau so6 li¢u ghép nhém bang cong thirc.

— So sanh cac so li¢u, giai thich dugc y nghia va vai tro cua cac so dac trung noi
trén.

— Tinh dugc phuong sai ctia miu sd lidu ghép nhom bang cong thic, dé biét mic
dd phan tan cta dir liéu xung quanh gié tri trung binh.

— Tinh dugc d6 1éch chuan cua mau sé liéu ghép nhom bang cong thic, dé do
luong su chénh I¢ch cua dit li¢u.

— So sanh cac so li¢u, giai thich dugc y nghia va vai tro cua phuong sai, d§ 1éch
chuan.

— Chi ra dugc nhing két luan (so sanh do dong déu hay phan tan) nho y nghia
cua cac s6 dic trung, phuong sai va do léch chuan khi giai quyét cac bai toan thuc
té c6 lién quan dén mau s lidu ghép nhom.

2. Vé niing hre

2.1. Nang lyc chung:

— Tu chy, tuw hoc: HS chuén bi bai tap cudi chuong III ¢ nha.

— Giao tiép, hop tac: Thuc hién cac hoat dong cé nhan va hoat dong nhom.
2.2. Nang luc Todan hoc:

— Tu duy va Iap luédn toan hoc: giai bai toan thuc té vé viéc doc dir liéu ghép
nhom trén mot biéu do so liéu.
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— Tu duy va 1ap ludn toan hoc: sir dung cong thirc va hiéu y nghia cac sé dic
trung, phuong sai va do 1éch chuan dé giai cac bai tap lién quan dén mau so liéu
ghép nhom.

3. Vé pham chat

— Trung thyc: Béo cdo dung két qua chuin bi bai tip & nha.

— Trach nhiém: Chu dong, tich cuyc trong thyc hién cac nhiém vu hoc tap ca
nhan
va nhom.

— Cham chi: Ty nghién ctru va giai mot s6 bai tap trudc & nha.
II. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU

1. Poi véi gido vién: Ké hoach bai day, SGK, SGV.

2. Péi v6i hoc sinh: SGK, may tinh cam tay, d6 dung hoc tap.

II1. TIEN TRINH DAY HQC
A. CAU HOI TRAC NGHIEM
Hoat dong 1.1: Cau héi thwe hanh

a) Muc tiéu: Giup HS cung ¢ lai mot s6 kién thirc trong chuwong I va rén luyén
kha nang lam bai tap trac nghiém.

b) Néi dung: Ciu hoi tric nghiém.

¢) San pham: Pap an

1.a)A b)D c)C d)D
2.2)A b)D c)D
3.a)C b) C c)C

1. a) Khoang bién thién ctia mau sb liéu ghép nhém 1a 4,2 —2,7=1,5. Chon A.

b) C& mau ciia mau s6 lidu ghép nhom lan=3+6+5+4 +2 =20.

GOi X X,;...; %, 12 mau sb lidu géc gom quing duong di bd mdi ngay ciia Bac
Huong (km) dugc x€p theo thir tu khong giam.

Ta cO: X, %,, % €[2,7;3,0); X,,...., % €[3,0; 3,3); X, Xy €[3,3; 3,6);

Xis,-0 X €[3,6; 3,9); X9, X €[3,9; 4,2).
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T& phan vi thir nhit ciia mau sb liéu goc 1a %(X5 +X;)€[3,0; 3,3). Do do, tir

phan vi thd nhit coa méu sO licu ghép  nhém
20 3
Q:30+7_ -(33—30)=3—1=31.
1 1 6 ’ 1 10 ’

T& phan vi thr ba cia mau sd liéu goc 1a %(x15+x16)e[3,6; 3,9). Do do, tu

phan vi thir ba ciia mau s6 liéu ghép nhom la

3.20

== —(3+6+5)

Q,=3,6+

147

-(3,9-3,6)=——=3,675.
40

Vay khoang t&r phan vi ctia mau sé liéu ghép nhom 1a A, =3,675-3,1=0,575.

Chon D.

c¢) Bang gia tri dai di¢n

Quing dwong (km) | [2,7;3,0) | [3,0; 3,3) | [3,3;3,6) | [3,6;3,9) | [3,9; 4,2)
Gia tri dai dién (km) | 2,85 3,15 3,45 3,75 4,05
S6 ngay 3 6 5 4 2

S6 trung binh ctia mau so liéu ghép nhom la

_ 3.2,85+6.3,15+5.3,45+4.3,75+2.4,05
20

Phuong sai ciia mau s6 liéu ghép nhom la

S% = 2io(3.2,852 +6.3,15% +5.3,45° +4.3,75” + 2.4,05° ) —3,39%=0,1314. Chon C.

> |

=3,39.

d) Bo 1&ch chuan cia mau s liéu ghép nhom 13 S =,/0,1314 ~ 0.362491379.
Chon D.

2. a) Khoang bién thién ctia mau s liéu ghép nhom 1a
Chon A.

b) C& mau cia mau so liéu ghép nhom la

45 — 20 = 25 (phut).

n=6+6+4+1+1=18.

Goi X;;X,;...;X; 12 miu s liéu goc gom thoi gian tip nhay cua Chi (phut) dugc
xép theo thur ty khong giam.

Ta cO: X;,X,,...., % €[20; 25); X;,..., X, €[25;30); Xy3,..., X, €[30; 35);
X,; €[35; 40); x4 €[40; 45).
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Tt phén vi thir nhét cta mau s6 lidu goc 1a x; €[20; 25). Do d9, tir phan vi thir

18

* 0
nhét ciia mau sd liéu ghép nhém 1a Q =20+ 4 5 -(25-20)= 9745 =23,75.

Tt phan vi thit ba ciia mau sé lidu gdc 1a x, €[30; 35). Do do, t& phan vi th ba
.. 328_(6“") 255
cua mau so liéu ghép nhém 1a Q, =30+ — (35-30)= 5 - 31,875.
Vay khoang t& phan vi ctia miu sé liéu ghép nhom la A, =31,875-23,75=8,125
. Chon D.

c) Bang gia tri dai dién

Thoi gian (phut) [20; 25) | [25;30) | [30; 35) | [35;40) | [40; 45)

Gi4 tri dai dién (phat) | 22,5 | 275 | 325 | 375 | 425

S6 ngay 6 6 4 1 1

S6 trung binh ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a

_ 6.22,5+6.27,5+4.32,5+1.37,5+1.42,5 _ 510 _ 85 ~ 2833333,
18 18 3

Phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a

S? =1(6.22,52 +6.27,5° +4.32,5* +1.37,5° +1.42,52)—(§j 212 =31,25.
18 3 4

x|

Chon D.
3. a) Khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a 18 — 8 = 10 (gidy). Chon

b) C& mau ciia mau s6 lidu ghép nhom lan=4+6+8 +4 +3 =25,
GOi X X,;...; %, 12 mau s6 lidu gbc gom thoi gian giai rubik cta Diing (gidy)
duge xép theo thir ty khong giam.

Ta cO: X, Xy, X5, X, €[8;10) 5 X5, Xo €[10;12) 5 Xy, X €[12; 14);

Xigy-es Xop €[14;16); Xp5,Xo0, X5 €[16;18).

T& phan vi thir nhat cia mau s6 lidu goc 1a %(X6 +X,)€[10;12). Do d6, t&r phan

25

G
vi thit nhit ctia mdu 56 liéu ghép nhom la Q =10+-4—(12-10) = 473 ~10,75.
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T phén vi thir ba cia mau sb liéu goc 1a %(x19 + Xy ) €[14; 16). Do d6, tr phén

Vi thir ba cua mau s6 ligu ghép nhém
3:25_ (4+6+8) 115
Q, =14+ (16-14)==>=14,375.

Vay khoang t&r phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a A, =14,375-10,75=3,625

. Chon C.
c) Bang gia tri dai dién
Thai gian giai rubik (gidy) | [8; 10) | [10; 12) | [12;14) | [14; 16) | [16; 18)
Gia tri dai dién (giay) 9 11 13 15 17
S6 1an 4 6 8 4 3

S6 trung binh ctia miu sd liéu ghép nhom la
il 49+6.11+8.13+4.15+3.17 _ 317 _12.68.
25 25

Phuong sai ciia mau so liéu ghép nhom la

52=i(4.92+6.112+8.132+4.152+3.172) 31725 9776,
25 25

D6 1éch chuin cia mau sb liéu ghép nhom la
S =/5,9776 ~ 2,44491. Chon C.

d) To chirc thure hién:

% GV chuyén giao nhigm vu hoc tip: GV yéu cau HS doc dé va thuc hién ca
nhan céc cau hoi trac nghiém.

< HS thwe hién nhiém vu hoc tip: HS doc dé va thuc hién ca nhin cac cu
hoi
trac nghiém.

% Bdo cdo két qud hoat déng va théo Iudn: GV yéu cau ba HS 1én bang thuc
hién ba cau trac nghiém. Cac HS con lai quan sat va nhan xét

% Két ludn, nhin dinh: GV nhan xét, danh gia bai 1am cua HS va néu dap an
ding.

GV két luan: HS can nim viing dugc cac li thuyét cong thire vé khoang bién
thién, khoang tir phan vi, phuong sai va d6 1éch chuan ciia mau sé liéu ghép nhom,

dong thoi phai luyén tap k¥ nang tinh toan can than, chinh xac dé giai quyét tdt cac
bai tric nghiém.
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B. BAI TAP TU LUAN
Hoat dong 2: Bai tap thuc hanh

a) Muc tiéu: Giup HS cung cd lai cac kién thire vé khoang bién thién, khoang
tor phan vi, phuong sai va d6 léch chuan cta miu sd liéu ghép nhom dé giai quyét
mot sb bai toan lién quan dén thuc tién.

b) Noi dung: Bai tap tu luan.

¢) San phim:

4. Khoang bién thién ctia mau sb liéu ghép nhom 1a 300 — 50 = 250 (km).

C& miu clia mau sé lidulan=5+10+9 +4 +2 = 30.

GOi X} X,;...; %, 12 mau s6 lidu gbc gdm do dai quing duong bac tai xé da 1ai

mdi ngay (km) duoc xép theo th tu khong giam.

Ta cO: X, X,,..., X5 €[50;100); Xg, ..., X5 €[100;150); X,g, ..., X,, €[150; 200);

Xos - Xog €[200; 250) 5 Xy9, X5 €[250; 300).

TG phan vi thir nhat clia mau s6 lidu gdc 1a X, €[100;150). Do do, t& phan vi

30
o o 295

thir nhat cia miu sd liéu ghép nhom 1a Q =100+ -4 5 —=112,5.

-(150-100) =

TG phan vi thir ba ctia mu s6 liéu gdc 1a X,, €[150; 200). Do d9, tir phan vi tht
3.30

T T =, ~(5+10) 575
ba cia mau so liéu ghép nhom la Q, =150+ -(200-150) =
Vay khoang t& phan vi ctia miu s6 liéu ghép nhom 1a
0= 575 _225_475 ~ 79,16666 .
3 2 6
Bang gia tri dai di¢n cua mau s liéu ghép nhoém
Do dai quang [50: 100) [100; [150; [200; [250;
dwong (km) ’ 150) 200) 250) 300)
Gia tri dai dién 75 125 175 225 275
S6 ngay 5 10 9 4 2

SO trung binh cua mau so liéu ghép nhom la
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= 5.75+410.125+9.175+4.225+ 2.275
X= 30 =155.

Phuong sai cua mau s6 liéu ghép nhém la

§%= 3—10(5.752 +10.125° +9.175% +4.225 + 2.275" ) - (155) *= 3100.

Do 1éch chuan cta mau sb liéu ghép nhom 13 S =+/3100 ~ 55,67764.
5.

a) Sb thira rudng di duoc khao sat lan =3 +4 + 6 + 5+ 5 + 2 = 25 (thua
rudng).

b) Bang tan s6 ghép nhém va tan sd twong d6i ghép nhom:

Naing suat 55 | [57 | [39 | 65 | 163 |65 6
(tin/ha) 5,7) 5,9) 6,1) 6,3) 6,5) =
Tén sb 3 4 6 5 5 2

Tan s('),tu’o’ng
doi 0.12 0.16 0.24 0.2 0.2 0.08

c¢) Khoang bién thién cua mau so6 liéu ghép nhom la

- 12

(tdn/ha).

+ C& mau ctia mau s lidu 1a n=3+4+6+5+5+2=25.

GOi X} %,;...; X, 1& mau s6 liéu géc gom ning suét cla cac thira rudng (tin/ha)
duoc x&p theo thur ty khong giam.

Ta co: X, %,, % €[5,5;5,7); X4 X, €[5,7;5,9); X5, %5 €[5,9; 6,1);

Xig1ees Xig €[6,1; 6,3)5 Xy, X €[6,3; 6,5) 5 Xy, X5 €[6,5; 6,7) .

_ , R |
T phan vi thr nhat cua mau so6 liéu goc 1a E(XB +X;)€[5,7;5,9). Do do, tir
phan vi th nhat ciia mau s6 liéu ghép nhom 1a
25

=3

Q =57+ 44 469

((5,9-5,7) == =5,8625.
80

Ta phan vi tht ba ctia mau sb liéu goc 1a %(X19 +X,)€[6,3; 6,5). Do do, tr

phén vi thir ba cia mau s6 liéu ghép nhom la
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ﬁ—(3+4+6+5)

5

Vay khoang t¢ phian vi cua mau s lidu ghép nhom la

633

Q3=6!3+ '(6,5—6,3)=m=6,33.

A, =6,33-5,8625=0,4675..

Bang gia tri dai dién

Ning suét [5,5; [5,7; [5.9; ) ) _
(tin/ha) 5.7) 5.9) 6.1) |[61:63) 16365 165;67)
Gia tri dai 5,6 5.8 6,0 6,2 6.4 6.6
dién
Tén s6 3 4 6 5 5 2

S6 trung binh ciia mau sd liéu ghép nhom la
3.56+4.58+6.6,0+5.6,2+5.64+2.6,6 1522
25 25
Phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a

S? :%5(3. 5,6°+4.5,8° +6.6,0°+5.6,2° +5. 6,4° +2. 6,62)—(6,088) ?=0,086656.

X = =6,088.

bo léch chuan cua mau s6 lidu ghép nhom 1a
S =4/0,086656 ~ 0,294373912.

6.

Ta c6 bang gia tri dai dién nhu sau:

Gia tri dai dién 6,5 7,5 8,5 9,5 10,5
Hoc sinh truong X 8 10 13 10 9
Hoc sinh truong Y 4 12 17 14 3

50.

50.
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a)

« Xét mau so liéu cta hoc sinh truong X: Co maulan, =8+ 10+13+10+9=

S trung binh ctia mau s liéu hoc sinh truong X 1a
8.6,5+10.7,5+13.8,5+10.9,5+9.10,5 427
50 50

* Xét mau s6 liéu cua hoc sinh truong Y: Codmau lan, =4+ 12+ 17+ 14+3 =

So trung binh ctia mau s6 liéu hoc sinh truong Y 1a




4.6,5+12.7,5+17.8,5+14.9,5+3.10,5 425

X, =
50 50

=8,50.

Vi x_2 < Z, nén, néu so sanh theo s6 trung binh thi hoc sinh truong Y viét nhanh
hon hoc sinh truong X.

b)

« Xét mau sd lidu cia hoc sinh truong X:

GOl X, X,;...; X, 1a mau s6 liéu gdc vé thoi gian hoan thanh mot bai viét chinh ta
(phut) duogc xép theo thir ty khong giam.

Ta €01 Xpyes Xg €[6; 7) 5 Xgre Xig €[7: 8); Xig,ors X5 €[8;9) 5

Xapseons Xg1 €[ 10) 5 Xyp, ey X € [10;11).

TG phén vi thi nhat ctia mau s6 ligu goc 1a x, €[7;8). Do do, t& phan vi tht
%0 _g

nhat cia miu s6 liéu ghép nhom 1a: Q =7+ 410

-(8—7):@:7,45.
20

T phan vi thir ba ctia mau s6 lidu goc 1a x,, € [9;10). Do do, tir phan vi thir ba

@—(8+10+13)

10

Khoang tr phan vi cia mau s liéu truong X 1a: A, =9,65-7,45=2,2.

193

ctia mau sd liéu ghép nhom la: Q, =9+ -(10-9)= 50 " 9,65.

« Xét mau s6 liéu cua hoc sinh truong Y:
Goi Y,;Y,;.-; Vs, 12 miu s6 lidu gdc vé thoi gian hoan thanh mot bai viét chinh ta
(phut) duoc xép theo thr ty khong giam.
Ta cO: Yy Y4 €[6, 7)5 Yoo Yis €[758) 5 Vizs Vs €[8;9)5
Yaares Yar €[9510); Vig, o Vo €[10; 11).

TG phéan vi thi nhat ctia mau s6 ligu goc 1a y,, €[7; 8). Do do, t& phan vi tha

50 4
Ay o X A 1:a . TP 4 185
nhat cia mau so li¢u ghép nhom la: Q/ =7+ 0 (8-7)= e

TG phan vi thtr ba ctia mau s6 liéu goc 13 y,, €[9;10). Do d6, tir phan vi tht ba

@—(4+12+17)

ctia mau s liéu ghép nhom la: Q) =9+ 7
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Khoang t&r phan vi ctia mau s6 li¢u ghép nhom la:

A =208 185271 ) 613095238

© 28 24 168
Vi A, <Ag, nén, néu so sanh theo khoang tr phan vi, thi hoc sinh trudong Y c6
toc do viét dong déu hon hoc sinh truong X.
c)
« Xét mau sd liéu cua hoc sinh truong X:

D0 1€ch chuan ctia mau s6 li¢u ghép nhom la

S, = \/5—10(8. 6,5° +10.7,5” +13.8,5" +10. 9,5° +9.10,5?)—(8,54)° ~1,326046756.

« Xét mau so liéu cua hoc sinh truong Y:

D0 1éch chuan cia mau so liéu ghép nhom la

S, = \/%(4. 6,5? +12.7,5% +17.8,5? +14.9,5? +3.10,5? ) -(8,50)° ~1.039230485.

Vi S, < S; nén, néu so sanh theo d6 l1éch chuén, thi hoc sinh truong Y co tdc do
viét dong déu hon hoc sinh truong X.

7. a)
« Xét mau sb liéu ctia s6 nim & Nha Trang:
C& méu cia mau s6 lidu ghép nhém lan=1+1+1+8+7+2=20.
GOi X} Xy;...; %, 12 mau s liéu gbc gdm sb gid nang dugc xép theo thtr ty khong
giam.
Ta c6: x, €[130;160); X, €[160;190); X, €[190; 220); X,,..., %, €[220; 250);
Xpz,-s Xig €[250; 280); X9, X, €[280; 310).

T& phan vi thir nhat ciia mau s6 liéu goc 1a %(X5 +X;) €[220; 250) . Do do, tur

phan vi thir nhat cia mau so liéu ghép nhom la
20

——(1+1+1)
Q= 220+4T-(250—220):%: 227,5.
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T& phan vi thir ba cia mau sd liéu gdc 1a %(x15 +X) €[250; 280). Do do, tir

phan vi thir ba cua mau sO ligu ghép nhém la

3.20
== —(1+1+1+8) 1870

— 250+ 4 .(280-250)= >~

Viy khoang t&r phan vi ctia miu s6 liéu ghép nhom:

. 1870 455 _ 955 49 6428571,
7 2 14

« Xét mau so liéu cua s60 ndm & Quy Nhon:

C& mau cta mau s lidu ghép nhém lan=0+1+2+4+ 10+ 3 =20.
Goi Y,; Y, Y, 12 mau s6 litu gbc goém sb gio ning duoc xép theo thur tu
khong giam.
Ta co: y, €[160;190); v,,y, €[190; 220); v,,..., y; €[220; 250);
Yoo X7 €[250; 280) ;5 Yig,..., Yoo €[280; 310).

Tt phén vi th nhat cia mau sé lidu goc 1a %(y5 +Y, ) €[220; 250). Do do, tir
phan vi thd nhdt cia méu sO litcu ghép nhom 1a

@—(1+ 2)
Q=220+ 4———(250-220) = 235

T« phéan vi th ba ciia miu sd liéu goc 1a %(y15 + Y56 ) €[250; 280). Do do, tu

phan vi thr ba cua mau s6 ligu ghép nhom la

@—(1+2+4)

Q, =250+—4 n (280—250) = 274.

Viay khoang tir phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém la AG =274-235=39.

Vi Ay <A, nén, n€u so sanh theo khoang tir phan vi, thi s6 gio nang trong

thang 6 & Quy Nhon trong thang 6 s& dong déu hon so véi sb gio nang trong thang 6
& Nha Trang.

b) Bang gié tri dai dién:

Gia tri dai dién 145 175 205 235 265 295
S6 nim & Nha Trang 1 1 1 8 7 2
S6 niim & Quy Nhon 0 1 2 4 10 3
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» X¢ét mau so liéu s6 nam ¢ Nha Trang:
So trung binh ctia mau so li¢u la

— 1.145+1.175+1. 205+8. 235+7. 265+2. 295 485
X, = 20 == =242,5.

Do 1€ch chuan ctia mau s6 li¢u ghép nhom la

2
S, = \/%(1. 1457 +1.175% +1. 205% +8. 2357 +7. 2657 + 2. 2952)—(%] ~ 35.33765697.

« Xét mau s6 liéu s6 nim ¢ Quy Nhon:

S6 trung binh ctia miu sd liu 1a

— 0.145+1.175+2. 205+4. 235+10. 265+3. 295

X, = =253.
20

Do 1éch chuan cua mau sb liéu ghép nhom la

S, = \/2—10(0. 145 +1. 175 +2. 205° +4. 235" +10. 265 +3. 295°) - (253)° ~30.59411708.

Vi S, < S; nén, néu so sanh theo do léch chuan, thi sé gid ning & Quy Nhon
dong déu hon s6 gid nang ¢ Nha Trang.

8.

a) Bang gia tri dai dién

Piém trung binh [5;6) [6;7) [7;8) [8;9) [9; 10)

Gia tri dai dién 5,5 6,5 7,5 8,5 9,5
Hoc sinh truong A 4 5 3 4 2
Hoc sinh truong B 2 5 4 3 1

b) « Xét mau s6 liéu cta hoc sinh truong A:

Coémaulan,=4+5+3+4+2=18.

GOl X} X,;...; % 12 mau sO ligu goc gom diém trung binh cua cac hoc sinh

truong A dugc xép theo thir ty khong giam.
Ta CO: X, Xy Xy €[55 6) 5 Xg,000s X9 €[657) 5 Xigyonns X, €[ 75 8);5
Xia1- Xis €[839) 5 X7, %5 €[95 10).
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TG phan vi thir nhét ctia mau sb lidu gbe 1a x; €[6; 7). Do d6, tir phan vi tht

18
=4
nhét ctia mau sd liéu ghép nhom 1a Q, =6+ 4 z (7-6)= f—(:)L =6,1.
TG phan vi thir ba ctia mau s6 liéu gdc 1a x, €[8; 9). Do d6, t&r phan vi thir ba
3.18
T_(4+5+3) 67

cua mau so liéu ghép nhom la Q, =8+

(9-8)=—=8,375.
(9-8)=1

Vay khoang tir phan vi ctia miu s6 liéu ghép nhom la A, =8,375-6,1=2,275.

« Xét mau s6 liéu cua hoc sinh truong B:

Comaulan,=2+5+4+3+1=15.

Goi Y,;Y,;.} Y 1a mau sd lidu gbc gom diém trung binh ciia cic hoc sinh
truong B duoc xép theo thur ty khong gidm. Ta c6:

Vs Y2 €[5:6); Varon ¥ €[6;7); Yors Yia €7 8)5 Viaren Vi €[859) 5 V15 €[9; 10).

TG phén vi thit nhat clia mau s6 liéu goc 1a y, €[6; 7). Do do, t& phan vi thu

15

2 )
nhit ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a Q =6+ 45 -(7—6):122—0726,35.

TG phan vi thir ba ctia mau s6 liéu goc 1a vy, €[8;9). Do d6, tir phan vi thir ba

ﬁ—(2+5+4)

3

97
(9-8)=—-.
(9-8)=1

clia mau s6 liéu ghép nhém 1a Q, =8+

Viay khoang t& phan vi coa mau s& lidu ghép nhéom Ia
A’Q:12—7—9—7:§z1,73333.
20 12 15

Vi A, <A, , nén néu so sanh theo khoang tr phan vi, thi hoc sinh truong B c6
diém trung binh dong déu hon hoc sinh trudng A.

c)

Pié¢m trung binh [5; 6) [6; 7) [7; 8) [8;9) [9; 10)

Gia tri dai dién 5,5 6,5 7,5 8,5 9,5
Hoc sinh truong A 4 5 3 4 2
Hoc sinh truong B 2 5 4 3 1

» Xét mau so li¢u cua hoc sinh truong A:




Comaulan,=4+5+3+4+2=18.

S trung binh ctia mau sé liéu hoc sinh trudng A 1a
— 4.55+5.6,5+3.7,5+4.85+2.9,5 65

= 18 9o

D¢ 1éch chuan cua mau so liéu ghép nhom la

S, = \/%(4. 5,5°+5.6,5"+3.7,5° +4.8,5° + 2. 9,53—(%) ? ~1.325206716.

* Xét mau sd liéu cua hoc sinh truong B:

Comiaulan,=2+5+4+3+1=15.

S6 trung binh ctia miu sd liéu hoc sinh trudng B 13

2.55+5.6,5+4.7,5+3.8,5+1.9,5 108,55 217
15 15 30

D0 1éch chuan cia mau so liéu ghép nhom la

X, =

S, = |—(2.5,5°+5.6,5°+4.7,52+3. 8,52 +1. 9,52)—(£j ? ~1.123486636.
15 30

Vi S, < S;, nén néu so sanh theo d6 1éch chuén, thi hoc sinh truong B co diém
trung binh dong déu hon hoc sinh truong A.

d) T6 chirc thue hién:

% GV chuyén giao nhiém vu hoc tip: GV yéu cau HS doc dé va trinh bay cac
bai tap tu luan 4, 5, 6, 7, 8.

% HS thwc hién nhiém vu hoc tip: HS doc dé va giai cac bai tap tu luin dua
trén céac kién thirc vé: khoang bién thién, khodng tir phan vi, phuong sai va do 1éch
chuan cua mau so6 liéu ghép nhém.

% Bdo cdo két qua hoat dpng va thdo lugn: HS thuc hién c4 nhan va 1én bang
trinh bay. HS khac nhéan xét.

% Két ludn, nhdn dinh: GV nhan xét, danh gia bai 1am cua HS va néu dap an
ding.

GV két luan & cac bai tap nay HS can nidm cac kién thic vé khoang bién thién,
khoang tr phan vi, phuong sai va d§ 1éch chuan cuia mau sé li¢u ghép nhém; dong
thoi nhac nhd HS hiéu dugc y nghia cua nhiing két qua nay dé so sanh vé sy dong
déu hay phan tan ctua doi tugng nghién cuu.

IV. KE HOACH PANH GIA

(Gido vién ti can doi timg hoat dong dé dwa ra phwong dn danh gid cho phi
hop)
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V. HO SO DAY HOQC (Dinh kém cdc phiéu hoc tdp/bing kiém quan sat).
TO TRUONG CM GIAO VIEN
>

Lglf— /M
4 4
— Zi

Nguyén Quynh Hoa D5 Nguyén Lic
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